MATEMATICKA OLYMPIADA 2023/2024

RiesSenia uloh okresného kola kategorie Z5

1 Deti dostali tlohu s piatimi prazdnymi polickami:
Oo-0-0:(0+0)=7?

Do kazdého policka mali vpisat jedno z Cisel 1, 2, 3, 4, 5 tak, aby kazdé ¢islo pouzili iba raz a aby delenie vy-
chadzalo bezo zvysku.

Najdite vsetky vysledky, ktoré mohli deti dostat.

(Michaela Petrova)
RieSenie:
Delencami mé6Zu byt jedine dané Cisla, teda ¢isla od 1 do 5. Delitel'mi m6zu byt jedine stucty danych cisel, teda
¢isla od 3 do 9. Delenie bezo zvysku je mozné uvedenym sposobom zostavit jedine takto:

3:(1+2), 4:(1+3), 5:(1+4), 5:@2+3).

Poradie s¢itancov v zatvorkach nie je podstatné, vo vSetkych pripadoch je podiel 1.
Doplnenie zvysnych dvoch ¢isel do zvySnych dvoch policok dava nasledujice rieSenia dlohy:
4.-5-3:(1+2)=19,
2:5-4:(14+3)=09,
2:3-5:(1+4)=5,
1-4-5:(2+3)=3.
Poradie Cinitelov nie je podstatné. Deti teda mohli dostat’ vysledky 19,9, 5, 3.
Pokyny:
Po 1 bode za kazdé spravne doplnenie s vysledkom; 2 body za Gplnost komentara.

2 Albert, Ben, Cyril, Daniel, Erik, Filip a Gabriel vstipili v tomto poradi po jednom za sebou do jaskyne so sto
dverami. Svoje poradie menia len pri prechode dverami, a to takto: Prvy zo zastupu otvori dvere, podrzi ich
vSetkym ostatnym a potom sa zaradi na koniec. Prvé dvere teda otvara Albert, druhé Ben a tak dale;j.

Kto otvori sté dvere?

(Karel Pazourek)
RieSenie:
Namiesto mien jaskyniarov budeme pisat len ich inicialky. Ich poradie sa postupne meni takto:

vstup: A,B,C,D,EEG
.dvere: B,C,D,EEG,A
.dvere: C,D,EFGAB
.dvere: D,E FG,A B,C
.dvere: E,FGADBVCD
.dvere: FG,AB,CD,E
.dvere: G,AB,CD,EF
.dvere: AB,C,D,E,FG
.dvere: B,C,D,E FEG,A
.dvere: C,D,EFGAB
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14.dvere: AB,C,D,E FG
15.dvere: B,C,D,E EG,A
16.dvere: C,D,E,F G A, B



V kazdych siedmych dverach je ich poradie rovnaké.

Najblizsi ndsobok 7 mensi ako 100 je 98 (7 - 14 = 98). Teda 98. dverami (rovnako ako 7., 14. atd’) prechadzaja
jaskyniari v pévodnom poradi. Dalie, 99. dvere (rovnako ako 1., 8., 15. atd’) otvara Adam. Posledné, 100. dvere
(rovnako ako 2., 9., 16. atd.) otvara Ben.

Pokyny:

2 body za pozorovanie, Ze poradie jaskyniarov sa opakuje s periodou zodpovedajticou ich poctu; 2 body za odhale-
nie pévodného poradia v 98. dverach; 2 body za dorieSenie tilohy.

Na obraze su dva biele Stvorce v sivom poli. Strany obrazu a strany oboch $tvorcov su orientované vodorovne
alebo zvisle:

Bodkovane vyznacené vzdialenosti mensieho Stvorca od stran obrazu si rovnaké ako vel'kost strany tohto men-
Sieho Stvorca. Ciarkovane vyznacené vzdialenosti vacSieho Stvorca od stran obrazu sd rovnaké ako velkost
strany tohto vi¢Sieho $tvorca. Obsah sivej ¢asti obrazu je 62 cm?.
Urcite obsah bielej ¢asti obrazu.

(Eva Semeradova)
RieSenie:
Vel'kost' (lavej vodorovnej) ¢iarkovanej usecky je rovnaka ako sucet velkosti bodkovanej isecky a strany men-
Sieho Stvorca. Teda vel'kost ¢iarkovanej usecky je dvojndsobna vzhladom na velkost bodkovanej dsecky, resp.

strana vacSieho $tvorca je dvojndsobna vzhladom na stranu mensieho Stvorca. Cely utvar tak mozZno rozdelit na
policka zhodné s mensim bielym Stvorcom:

Vacsi biely Stvorec je tvoreny 4 takymi polickami. Bielych policok je dokopy 1 + 4 Cize 5. Vsetkych policok je 6 - 6
Cize 36. Sivych policok je 36 — 5 Cize 31.

Sivé ¢ast’ ma obsah 62 cm?, teda obsah jedného policka je 62 cm? : 31 ¢ize 2 cm?. Bielych policok je 5, teda biela
¢ast’ obrazu ma obsah 5 - 2 cm? ¢ize 10 cm?.

Pokyny:

1 bod za poznatok o pomere stran vacsieho a mesieho bieleho $tvorca v zakladnom obrazku; 1 bod za rozdelenie
utvaru a pocty bielych a sivych poli¢ok; 2 body za obsah jedného policka; 2 body za obsah bielej ¢asti obrazu.

Pri kazdej ulohe sa za akékolvek tiplné rieSenie prideluje 6 bodov.

Ak ziak riesi ulohu postupom, ktory sa odliSuje od vSetkych tu uvedenych rieseni, ale ilohu nevyriesi iplne, bodovacia schéma sa zvoli tak, aby
¢o najlepsie koreSpondovala s navrhom hodnotenia tu uvedenym.

Uspesnym riesitelom je ten Ziak, ktory ziska 9 alebo viac bodov.

Opét upozornujeme na moznost zverejnit vysledkovu listinu okresného kola na oficialnej stranke Slovenskej komisie MO https://skmo.sk. Staci
poslat vysledkovu listinu e-mailom na adresu skmo@skmo.sk v takom formate, v akom si ju Zelate zverejnit’ na internete.



Prosime, aby ste dodrzali oznacenie poradia podla nasledovného prikladu: Ak prave 5 Ziakov dosiahne viac bodov ako ziak X. Y. a prave traja Ziaci
(vratane X. Y.) dosiahnu rovnako vela bodov ako X. Y, tak ziakovi X. Y. patri v poradi 6.-8. miesto, pripadne skratene len 6. miesto. Analogickym
postupom sa urcuje umiestnenie vSetkych ziakowv.
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