MATEMATICKA OLYMPIADA 2023/2024

RieSenia uloh okresného kola kategorie Z7

1 Deti hadzali klasickou hracou kockou s ¢islami od 1 do 6. Ked’ padlo parne c¢islo, tak zatlieskali. Ked padlo ¢islo
delitelné tromi, tak zadupali. Ked' nastali oba pripady, urobili oboje, v ostatnych pripadoch nerobili ni¢. Pocas
piatich hodov deti celkom trikrat zatlieskali a trikrat zadupali. Sucet ¢isel, ktoré postupne padli, bol 20.

Najdite vSetky mozné pétice Cisel, ktoré mohli padnut, bez ohladu na ich poradie.
(Eva Semeradova)

Riesenie:
Deti zatlieskali, ked’ padlo ¢islo 2, 4 alebo 6. Deti zadupali, ked’ padlo ¢islo 3 alebo 6.
Pretoze deti dupali celkom trikrat, mohli padnut jedine nasledujice pétice:

* 6,6,6,77,

* 6,6377,

63377

¢ 3,33727
kde namiesto otaznikov su niektoré z ¢isel r6znych od 3 a 6.
KedZe deti tlieskali celkom trikrat, boli v pétici prave tri parne ¢isla. Posledné z vyssie uvedenych patic takto
doplnit nemozno, zvysné tri doplnit mozno. Aby sucet cisel bol rovny 20, je doplnenie kazdej patice urcené
jednoznacne:

* 6,6,61,1;

* 6,63,4,1;

°©6,334,4.
To st vSetky mozné patice Cisel (bez ohladu na poradie), ktoré mohli detom padnut.
Hodnotenie:
2 body za l'ubovolnt spravnu paticu a potom po 1 bode za kazdua dalsSiu; 2 body za tplnost komentara.

2 Zo zhodnych $tvorcov so stranou dizky 1 cm je zloZeny ttvar s nasledujticimi vlastnostami:

» Spodny a horny rad pozostava z jedného Stvorca.
e Ostatné rady maju po dvoch susediacich Stvorcoch.
o Vietky stipce sti tvorené dvoma susediacimi $tvorcami.

¢ Obvod utvaru je 178 cm.

Vrcholy spodnej strany ttvaru su oznacené A a B, pravy vrchol hornej strany je oznaceny C.
Urcte obsah trojuholnika ABC.

(Karel Pazourek)
RieSenie:
Potrebujeme urcit pocet radov tutvaru, t. j. vysku trojuholnika ABC vzhladom na stranu AB. Tento udaj je ukryty
v informécii o obvode dtvaru.



Spodny aj horny rad (s jednym Stvorcom) prispievaji do obvodu utvaru 3 cm, ostatné rady (s dvoma Stvorcami)
prispievaju 4 cm. Obvod ttvaru bez prispevku spodného a horného S$tvorca je 178 cm — 2 - 3 ¢cm Cize 172 cm.
Teda pocet radov s dvoma Stvorcami je 172 : 4 ¢ize 43 a radov celkovo je 2 + 43 CiZe 45.

Obsah trojuholnika ABC je % -1cm - 45 cm ¢ize 22,5 cm?.
Hodnotenie:

2 body za ciastkové postrehy stuvisiace s obvodom tutvaru; 2 body za pocet radov utvaru; 2 body za obsah troj-
uholnika.

3 Na pretekoch sa spolu stretlo pat deti, diev€ata Anna a Fiona a chlapci Jurko, Lukas a Tomas. O cielovom poradi
mame tieto informAcie:

o Ziadne dve deti sa neumiestnili na rovnakom mieste.

¢ Priemerné umiestnenie diev¢at bolo rovnaké ako priemerné umiestnenie chlapcov.
* Obe dievcata sa umiestnili pred Tomasom.

e Jurko sa umiestnil medzi Annou a LukaSom.

Urcite cielové poradie deti.

(Erika Novotna)
RieSenie:
Z druhejinformécie o priemernom umiestneni vyplyva, Ze dievc¢ata boli bud’ ' na druhom a §tyrtom mieste a chlap-
ci na prvom, tretom a piatom mieste, alebo dievcata boli na prvom a poslednom mieste. Ziadne z dievcat v§ak

nemohlo byt posledné, a to podla tretej informacie. Teda posledny musel byt Tomas a diev€ata sa umiestnili na
druhom a Stvrtom mieste.

Odtial' a zo stvrtej informdcie vyplyva, Ze Lukas bol prvy a Anna $tvrta (aby vobec bol medzi nimi nejaky priestor).
Jurko bol teda treti a Fiona druha.

Cielové poradie deti bolo:
1. Lukas,

2. Fiona,

3. Jurko,

4. Anna,

5. Tomas.

Hodnotenie:

2 body za zistenie, Ze sa striedaju dievcata a chlapci; 2 body za cielové poradie deti; 2 body za kvalitu komentara.
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