
MATEMATICKÁ OLYMPIÁDA 2023/2024
Zadania úloh krajského kola kategórie C

1 Pre každé zo 6 po sebe idúcich prirodzených čı́sel väčšı́ch ako 1 určı́me najmenšie prvočı́slo,
ktoré ho delı́, a potom týchto 6 prvočı́sel sčı́tame. Môže nám vyjsť
a) 23,
b) 25?

2 Na tabuli sú napı́sané štyri čı́sla √11, √12, √13, √14. V každom kroku jedno čı́slo z tabule
zotrieme a nahradı́me ho súčinom niektorých dvoch zo zvyšných troch čı́sel. Zistite, či je
možné postupovať tak, aby po niekoľkých krokoch boli na tabuli len celé čı́sla.

3 Nech 𝐴𝐵𝐶𝐷 je obdlƵžnik taký, že platı́ |𝐴𝐵| ∶ |𝐵𝐶| = 2 ∶ 1. Nech 𝐾𝐿𝑀𝑁 je obdlƵžnik taký, že
platı́ |𝐾𝐿| ∶ |𝐿𝑀| = 3 ∶ 1 a body 𝐾, 𝐿,𝑀, 𝑁 ležia postupne na stranách 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐷, 𝐷𝐴. Nech
𝑊𝑋𝑌𝑍 je obdlƵžnik taký, že body𝑊,𝑋, 𝑌, 𝑍 ležia postupne na stranách𝐾𝐿, 𝐿𝑀,𝑀𝑁,𝑁𝐾 a jeho
strany sú rovnobežné so stranami obdlƵžnika 𝐴𝐵𝐶𝐷. Vypočı́tajte hodnotu |𝑋𝑌| ∶ |𝑌𝑍|.

4 Určte počet usporiadaných štvorı́c (𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑) čı́sel z množiny {1, … , 1000} takých, že

𝑎𝑏 = 𝑐𝑑,

𝑎2 + 𝑏2 = 𝑐2 + 𝑑2.

Krajské kolo MO kategórie C sa koná v utorok 9. apríla 2024 so začiatkom najneskôr o 10:00. Súťažiaci majú na
riešenie úloh 4 hodiny čistého času. Súťažiaci teda majú na riešenie úloh 4 hodiny čistého času.

Za každú úlohu môže súťažiaci zı́skať 6 bodov. UƵ spešným riešiteľom je ten žiak, ktorý zı́ska 10 alebo viac bodov.
Počas súťaže nie je dovolené použiť kalkulačky ani žiadne iné elektronické prı́stroje a žiadne pı́somné materiály.

Riešenia úloh budú v deň súťaže od 14:30 dostupné na internetových adresách www.olympiady.sk a skmo.sk.
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