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73.ro¢nik MO Zadania tilloh vyberového stustredenia v kat. C

(Sutaz sa konala v utorok 7. mdja 2024.)

1. Kladné celé ¢islo nazveme vyvazené, ak je pocet réznych prvocisel, ktoré toto cislo
delia, rovny poctu cifier tohto ¢isla. Napriklad ¢islo 385 = 5 -7 - 11 je vyvazené, ale
275 = 52 . 11 vyvazené nie je. Dokazte, Ze existuje iba konec¢ne vela vyvazenych ¢isel.

2. Na kruznici lezia body A, B, C, D a E v tomto poradi tak, ze plati |[{ABE| =
= |{BEC| = |{ECD| = 45°. Dokéazte, ze plati

|AB|*> + |CE|* = |BE* + |CD|>.
3. 3m lopticiek ocislovanych 1, 1, 1, 2, 2, 2, 3, 3, 3, ..., m, m, m je rozmiestnenych do
8 krabiciek tak, ze kazdé dve krabicky obsahuju lopticku s rovnakym c¢islom. Najdite

najmensie m, pre ktoré to mohlo nastat.

4. Nech n = 2 je kladné celé ¢islo a nech aq,as, ...,a, € (0,1) st redlne ¢isla. Najdite
najvacsiu moznu hodnotu najmensieho z cisel

ap —aiaz,
az — a20as,
Ay — Qpa1.

5. V rovnobezniku ABCD lezi bod P tak, ze plati |PC| = |BC|. Ukazte, Ze priamka
BP je kolma na priamku, ktora spaja stredy tseciek AP a CD.



