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72.ro¢nik MO Zadania tilloh vyberového stustredenia v kat. C

(Sutaz sa konala v utorok 9. mdja 2023.)

1. V trojuholniku ABC je dizka taznice BM rovna polovici dizky strany BC. Dokézte,
7e |[{ABM| = |{BCA|+ |[{BAC|.

2. Urcte vsetky dvojice celych ¢isel a a b, b > 0, takych, ze rieSenia kvadratickych rovnic

2 —ar+a=>0 a 2 —axr+a=—-b

su Styri po sebe iduce celé cisla.

3. Pre ktoré n = 3 existuje n priamok v rovine takych, Ze existuje asporn n — 2 bodov,
ktorymi prechadzaja aspon tri z tychto priamok?

4. Nech S C {1,2,...,2023} je mnozina celych ¢isel takd, ze neexistuje dvojica réznych
¢isel z S, ktorych rozdiel by delil stcet nejakych dvoch réznych ¢isel z S. Kolko najviac
prvkov moze mat mnozina S7

5. Nech a, b, ¢ st kladné reédlne ¢isla také, ze absolitna hodnota rozdielu fubovolnych
dvoch je mensia ako 2. Dokazte, ze

a+b+c<vVab+1++Vac+1+Vbe+1.



