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Zadania úloh domáceho kola kategórie A

1 Nech pre reálne čı́sla 𝑎 a 𝑏majú výrazy 𝑎2+𝑏 a 𝑏2+𝑎 rovnakú hodnotu. Aká najmenšiamôže táto hodnota byť?
(Patrik Bak)

2 Hracie kocky (rovnaké veľkosťou aj rozmiestnenı́m čı́sel) k sebe prikladáme bočnými stenami tak, aby boli
uložené do tvaru štvorca ľubovoľnej veľkosti a aby vždy na dvoch priliehajúcich bočných stenách boli rovnaké
čı́sla. Koľko najviac rôznych čı́sel sa môže vyskytnúť na horných stenách kociek?

(Martin Panák, Josef Tkadlec)
3 Nájdite najväčšı́ počet rôznych prirodzených čı́sel so súčtom 2024 takých, že každé z nich okrem najmenšieho

je násobkom súčtu všetkých od neho menšı́ch.
(Patrik Bak)

4 Nech 𝐴𝐵𝐶 je trojuholnı́k taký, že |𝐴𝐵| = 13, |𝐵𝐶| = 14, |𝐶𝐴| = 15. Jeho posunutı́m o vektor dlƵžky 1 vznikne
trojuholnı́k 𝐴′𝐵′𝐶′. Určte najmenšı́ možný obsah prieniku trojuholnı́kov 𝐴𝐵𝐶 a 𝐴′𝐵′𝐶′.

(Tomáš Bárta)
5 Samo nastúpil na prı́zemı́ nekonečne vysokého mrakodrapu do zvláštneho výťahu. Sú v ňom tlačidlá 0, 1, 2

a tak ďalej. Po prvom stlačenı́ tlačidla pôjde výťah nahor a po každom ďalšom pôjde vždy opačným smerom
ako naposledy, pričompo stlačenı́ tlačidla 𝑘 sa posunie vždy o 2𝑘 poschodı́. Navyše každé ďalšie stlačené tlačidlo
musı́ maťmenšie čı́slo ako to predošlé. Dokážte, že pre ľubovoľné kladné𝑛 sa Samomôže dostať na𝑛. poschodie
práve dvoma rôznymi postupmi.

(Morteza Saghaϐian)
6 Označme 𝐽, 𝐾, 𝐿 postupne stredy kružnı́c pripı́saných stranám 𝐵𝐶, 𝐶𝐴, 𝐴𝐵 trojuholnı́ka 𝐴𝐵𝐶. Priesečnı́ky výšok

trojuholnı́kov 𝐽𝐵𝐶, 𝐾𝐶𝐴, 𝐿𝐴𝐵 označme postupne 𝑋, 𝑌, 𝑍. Dokážte, že trojuholnı́ky 𝐴𝐵𝐶 a 𝑋𝑌𝑍 sú zhodné.
(Michal Janı́k)
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