MATEMATICKA OLYMPIADA 2024 /2025

Zadania uloh domaceho kola kategorie A

1 Nech pre reélne ¢isla a a b maju vyrazy a? + b a b? + a rovnaka hodnotu. Ak4 najmensia moze tato hodnota byt?
(Patrik Bak)
2 Hracie kocky (rovnaké velkostou aj rozmiestnenim cisel) k sebe prikladame bo¢nymi stenami tak, aby boli

uloZené do tvaru Stvorca l'ubovolnej vel'kosti a aby vzdy na dvoch priliehajicich bo¢nych stenach boli rovnaké
¢isla. Kol'ko najviac réznych ¢isel sa moéze vyskytnat na hornych stenach kociek?

(Martin Pandk, Josef Tkadlec)
3 Najdite najvacsi pocet roznych prirodzenych cisel so stictom 2024 takych, Ze kazdé z nich okrem najmensieho
je nasobkom suctu vsetkych od neho mensich.
(Patrik Bak)
4 Nech ABC je trojuholnik taky, Ze |AB| = 13, |BC| = 14, |CA| = 15. Jeho posunutim o vektor dizky 1 vznikne
trojuholnik A'B’'C’. Ur¢te najmensi moZny obsah prieniku trojuholnikov ABC a A'B'C’.
(Tomas Barta)
5 Samo nastuipil na prizemi nekonecne vysokého mrakodrapu do zvlaStneho vytahu. Sa v nom tlacidla 0, 1, 2
a tak dalej. Po prvom stlaceni tlacidla p6jde vytah nahor a po kazdom dalSom pojde vzdy opaénym smerom
ako naposledy, pri¢om po stla¢eni tla¢idla k sa posunie vZdy o 2¥ poschodi. Navy$e kazdé dalsie stlacené tlacidlo
musi mat mensie Cislo ako to predoslé. Dokazte, Ze pre lubovolné kladné n sa Samo moéze dostat na n. poschodie
prave dvoma réznymi postupmi.

(Morteza Saghafian)

6 Oznacme J, K, L postupne stredy kruznic pripisanych strandm BC, CA, AB trojuholnika ABC. Priese¢niky vySok
trojuholnikov JBC, KCA, LAB ozna¢me postupne X, Y, Z. DokaZte, Ze trojuholniky ABC a XY Z st zhodné.

(Michal Janik)

Termin odovzdania rieseni: 3.12.2024
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