
MATEMATICKÁ OLYMPIÁDA 2024/2025
Zadania úloh domáceho kola kategórie B

1 Z ciϐier 1 až 9 vytvorı́me 9‑ciferné čı́slo s navzájom rôznymi ciframi. Potom každú jeho dvojicu po sebe idúcich
ciϐier interpretujeme ako dvojciferné čı́slo a vezmeme jeho najmenšı́ prvočı́selný deliteľ. Môžeme tak zı́skať
práve dve rôzne prvočı́sla? Ak áno, určte všetky také dvojice prvočı́sel.

(Patrik Bak)
2 Nech𝐴𝐵𝐶 je trojuholnı́k taký, že |∢𝐵𝐴𝐶| = 45∘. K stranám𝐴𝐵 a𝐴𝐶 sú zvonku pripı́sané pravouhlé rovnoramen‑

né trojuholnı́ky 𝐴𝐵𝑃 a 𝐴𝐶𝑄 s preponami 𝐴𝐵, resp. 𝐴𝐶. Označme 𝑅 stred úsečky 𝑃𝑄. Dokážte, že dlƵžka úsečky
𝐴𝑅 je polovica polomeru kružnice opı́sanej trojuholnı́ku 𝐴𝐵𝐶.

(Patrik Bak, Anastasia Bredichina)
3 Pre ktoré kladné prirodzené čı́sla 𝑛 sa dá rovnostranný trojuholnı́k so stranou dlƵžky 𝑛 rozrezať na zhodné kon‑

vexné dieliky tvorené z
a) 2,
b) 3
rovnostranných trojuholnı́kov so stranou dlƵžky 1?

(Pavel Calábek, Jaroslav Sƽvrček)
4 a) Nájdite prı́kladdvojcifernéhoprirodzeného čı́sla𝑛 takého, že čı́slo1/𝑛mávo svojomnajkratšomdesatinnom

zápise za desatinnou čiarkou práve dve cifry.
b) Dokážte, že pre každé dve kladné prirodzené čı́sla 𝑘 a 𝑙 existujú práve dve kladné racionálne čı́sla, ktoré

majú vo svojomnajkratšomdesatinnomzápise za desatinnou čiarkoupráve𝑘 ciϐier a ich prevrátené hodnoty
práve 𝑙 ciϐier.

(Josef Tkadlec)
5 Označme 𝑘 kružnicu opı́sanú ostrouhlému trojuholnı́ku 𝐴𝐵𝐶. Nech jej obraz v súmernosti podľa priamky 𝐵𝐶

pretı́na polpriamky opačné k polpriamkam 𝐵𝐴 a 𝐶𝐴 v bodoch 𝐷, resp. 𝐸 rôznych od 𝐵, resp. 𝐶. Nech sa úsečky
𝐶𝐷 a 𝐵𝐸 sa pretı́najú na kružnici 𝑘. Určte všetky možné veľkosti uhla 𝐵𝐴𝐶.

(Patrik Bak)
6 Nech 𝑥, 𝑦, 𝑧 sú kladné reálne čı́sla také, že 𝑥𝑦 ≥ 2, 𝑧𝑥 ≥ 3, 𝑦𝑧 ≥ 6. Akú najmenšiu hodnotu môže nadobúdať

výraz 13𝑥2 + 10𝑦2 + 5𝑧2?
(Patrik Bak)
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