MATEMATICKA OLYMPIADA 2024 /2025

Zadania aloh domaceho kola kategorie B

1 Z cifier 1 aZ 9 vytvorime 9-ciferné ¢islo s navzajom réznymi ciframi. Potom kazdu jeho dvojicu po sebe idtcich
cifier interpretujeme ako dvojciferné ¢islo a vezmeme jeho najmensi prvociselny delitel. M6Zeme tak ziskat
prave dve rozne prvocisla? Ak ano, urcte vsetky také dvojice prvocisel.

(Patrik Bak)

2 Nech ABC je trojuholnik taky, Ze |*BAC| = 45°. K stranam AB a AC st zvonku pripisané pravouhlé rovnoramen-
né trojuholniky ABP a ACQ s preponami AB, resp. AC. Ozna¢me R stred tsecky PQ. Dokézte, Ze dizka tise¢ky
AR je polovica polomeru kruZnice opisanej trojuholniku ABC.

(Patrik Bak, Anastasia Bredichina)
3 Pre ktoré kladné prirodzené ¢isla n sa da rovnostranny trojuholnik so stranou dizky n rozrezat' na zhodné kon-
vexné dieliky tvorené z
a) 2,
b) 3
rovnostrannych trojuholnikov so stranou dizky 1?
(Pavel Calabek, Jaroslav Svréek)

4 a) N3jdite priklad dvojciferného prirodzeného ¢islan takého, ze ¢islo 1/n ma vo svojom najkratSom desatinnom
zapise za desatinnou ¢iarkou prave dve cifry.

b) Dokéazte, Ze pre kazdé dve kladné prirodzené c¢isla k a [ existuju prave dve kladné raciondlne ¢isla, ktoré
maju vo svojom najkratSom desatinnom zapise za desatinnou ¢iarkou prave k cifier aich prevratené hodnoty
prave [ cifier.

(Josef Tkadlec)

5 Oznacme k kruznicu opisanu ostrouhlému trojuholniku ABC. Nech jej obraz v simernosti podla priamky BC
pretina polpriamky opac¢né k polpriamkam BA a CA v bodoch D, resp. E roéznych od B, resp. C. Nech sa tsecky
CD a BE sa pretinaji na kruZnici k. Urcte vSetky moZné velkosti uhla BAC.

(Patrik Bak)

6 Nech x, y, z st kladné realne Cisla také, ze xy > 2, zx = 3, yz = 6. Akl najmensiu hodnotu méze nadobudat’
vyraz 13x2 + 10y? + 5z%?
(Patrik Bak)
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