
MATEMATICKÁ OLYMPIÁDA 2024/2025
Zadania úloh domáceho kola kategórie C

1 ObdlƵžnikový list papiera s rôznymi rozmermi 𝑎 a 𝑏 preložı́me tak, že jeden z jeho rohov splynie s protiľahlým.
Dokážte, že obsah vzniknutého päťuholnı́ka je z intervalu ቀ12𝑎𝑏,

3
4𝑎𝑏ቁ.

(Josef Tkadlec)
2 Nech 𝑎 a 𝑏 sú prirodzené čı́sla také, že 𝑎 > 𝑏, 𝑎 + 𝑏 je deliteľné 9 a 𝑎 − 𝑏 je deliteľné 11.

a) Určte najmenšiu možnú hodnotu čı́sla 𝑎 + 𝑏.
b) Dokážte, že čı́sla 𝑎 + 10𝑏 a 𝑏 + 10𝑎 sú deliteľné 99.

(Jaromı́r Sƽ imša)
3 Ktoré obdlƵžniky 𝑎 × 𝑏, pričom 𝑎 ≤ 𝑏, sa dajú rozdeliť na štvorce 1 × 1 pomocou práve 110 úsečiek jednotkovej

dlƵžky?
(Josef Tkadlec)

4 Sƽachovnicovo ofarbenú tabuľku 4×4 s čiernym ľavým horným polı́čkom vyplƵňame jednotkami a nulami. V kaž‑
dom štvorci 2 × 2, ktorý má čierne ľavé horné polı́čko, sú 2 nuly a 2 jednotky. Koľkými rôznymi spôsobmi je
možné tabuľku vyplniť?

(Ján Mazák)
5 Nech 𝑃 a 𝑄 sú postupne stredy strán 𝐵𝐶 a 𝐴𝐶 trojuholnı́ka 𝐴𝐵𝐶. Nech rovnobežka s 𝐴𝐶 prechádzajúca stredom
𝐾 úsečky 𝑃𝑄 pretı́na priamku 𝐵𝑄 v bode 𝐿 a priamka 𝑃𝐿 pretı́na úsečku 𝐴𝐶 v bode 𝑀. Dokážte, že 𝑀 je stred
úsečky 𝐴𝑄.

(Jaroslav Sƽvrček)
6 Sƽ tvorciferné čı́slo𝑎𝑏𝑐𝑑 s nenulovými ciframi nazveme zrkadliteľné práve vtedy, keďpripočı́tanı́m9‑násobkune‑

jakého trojciferného čı́sla zapı́saného pomocou troch rovnakých ciϐier vznikne čı́slo 𝑑𝑐𝑏𝑎. Koľko zrkadliteľných
čı́sel existuje?

(Mária Dományová, Patrik Bak)
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