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1 Legyenek 𝑎 és 𝑏 olyan valós számok amelyekre az 𝑎2 + 𝑏 és 𝑏2 + 𝑎 kifejezések ugyanazt az értéket veszik fel.
Mekkora a lehető legkisebb ilyen érték?

(Patrik Bak)
2 Dobókockákat, amelyek egyformák úgy nagyságban,mint a számok elhelyezkedésében egymáshoz rakunk a lap‑

jaikmentén úgy, hogy egy tetszőleges oldalhosszúságú négyzetet alkossanak, s az érintkező oldallapok ugyanazt
a számot tartalmazzák. Legfeljebb hány különböző szám fordulhat elő a kockák felső lapján?

(Martin Panák, Josef Tkadlec)
3 Keressük meg azt a lehető legnagyobb 2024 összegű különböző természetes számok számát, amelyre a válo‑

gatásban szereplő legkisebb természetes számon kıv́ül mindegyikre fennáll, hogy többszöröse a válogatásban
szereplő tőle kisebb természetes számok összegének!

(Patrik Bak)
4 Adott az 𝐴𝐵𝐶 háromszög, amelyben |𝐴𝐵| = 13, |𝐵𝐶| = 14, |𝐶𝐴| = 15. Ennek egységhosszúságú vektor szerinti

eltolásával keletkezik az 𝐴′𝐵′𝐶′ háromszög. Határozzuk meg az 𝐴𝐵𝐶 és 𝐴′𝐵′𝐶′ metszetének lehető legkisebb
területét!

(Tomáš Bárta)
5 Samu egy végtelenül magas felhőkarcoló földszintjén egy különleges liftbe szállt be. Ebben a liftben a nyomó‑

gombok 0, 1, 2 stb. Az első gombnyomásra a lift felfelé megy, ezután minden gombnyomás után irányt vált.
A 𝑘 gomb megnyomására mindig 2𝑘 emelettel halad az utolsó mozgással ellentétes irányba. Ezenkıv́ül minden
megnyomott gomb száma kisebb kell legyen az előzőnél. Bizonyı́tsuk be, hogy tetszőleges 𝑛 természetes számra
Samu pontosan két különböző módon tud eljutni az 𝑛‑edik emeletre!

(Morteza Saghaϐian)
6 Jelölje rendre 𝐽, 𝐾, 𝐿 az 𝐴𝐵𝐶 háromszögben a 𝐵𝐶, 𝐶𝐴, 𝐴𝐵 oldalakhoz hozzáı́rt körök középpontját! Legyenek 𝑋,
𝑌, 𝑍 rendre a 𝐽𝐵𝐶,𝐾𝐶𝐴, 𝐿𝐴𝐵 háromszögekmagasságpontjai! Bizonyı́tsuk be, hogy az𝐴𝐵𝐶 és𝑋𝑌𝑍 háromszögek
egybevágóak!

(Michal Janı́k)
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