MATEMATICKA OLYMPIADA 2024 /2025

Zadania uloh domaceho kola kategorie A

(madarska verzia)

1 Legyenek a és b olyan valés szdmok amelyekre az a? + b és b? + a kifejezések ugyanazt az értéket veszik fel.
Mekkora a lehet6 legkisebb ilyen érték?
(Patrik Bak)
2 Dobodkockakat, amelyek egyformak ugy nagysagban, mint a szamok elhelyezkedésében egymashoz rakunk a lap-
jaik mentén ugy, hogy egy tetszdleges oldalhosszlisagu négyzetet alkossanak, s az érintkezd oldallapok ugyanazt
a szamot tartalmazzak. Legfeljebb hany kiilonb6z6 szam fordulhat el a kockak felsé lapjan?
(Martin Panak, Josef Tkadlec)
3 Keressiik meg azt a lehetd legnagyobb 2024 6sszegii kiillonb6z6 természetes szamok szamat, amelyre a valo-
gatasban szerepld legkisebb természetes szamon kiviil mindegyikre fennall, hogy tobbszordse a valogatasban
szerepld téle kisebb természetes szamok dsszegének!
(Patrik Bak)
4 Adottaz ABC hiromszog, amelyben |AB| = 13, |BC| = 14, |CA| = 15. Ennek egységhossziisaga vektor szerinti
eltolasaval keletkezik az A'B'C’ haromszog. Hatdrozzuk meg az ABC és A'B’C’ metszetének lehetd legkisebb
teriiletét!
(Tomas Barta)
5 Samu egy végteleniil magas felh6karcol6 foldszintjén egy kiilonleges liftbe szallt be. Ebben a liftben a nyom6-
gombok 0, 1, 2 stb. Az els6é gombnyomasra a lift felfelé megy, ezutdn minden gombnyomds utdn iranyt valt.
A k gomb megnyomaséara mindig 2¥ emelettel halad az utols6 mozgassal ellentétes irdnyba. Ezenkiviil minden
megnyomott gomb szama kisebb kell legyen az el6z6nél. Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges n természetes szdmra
Samu pontosan két kiilonb6z6 mdédon tud eljutni az n-edik emeletre!
(Morteza Saghafian)
6 Jelolje rendre J, K, L az ABC haromszdgben a BC, CA, AB oldalakhoz hozzairt korok kozéppontjat! Legyenek X,
Y,Z rendrea/BC, KCA, LAB haromszogek magassagpontjai! Bizonyitsuk be, hogy az ABC és XY Z haromszogek
egybevagoak!
(Michal Janik)
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