MATEMATICKA OLYMPIADA 2024 /2025

Zadania aloh domaceho kola kategorie C

(madarska verzia)

1 Egy a és b kilonb6z6 oldalhosszusagu téglalap alaku papirlapot athajtunk ugy, hogy két atellenes sarka fedje
egymast. Bizonyitsuk be, hogy az igy keletkezett 6tszog teriilete az (%ab, %ab) intervallumbdl van!
(Josef Tkadlec)
2 Legyenek a és b olyan természetes szamok, melyekre a > b, valamint a + b oszthat6 9-cel és a — b oszthaté
11-gyel.
a) Hatdrozzuk megaz a + b lehetd legkisebb értékét!
b) Bizonyitsuk be, hogy az a + 10b és b + 10a szamok oszthatok 99-cel!
(Jaromir Simsa)
3 Hatarozzuk meg melyek azok az a X b méretii téglalapok, ahol a < b és a téglalap 1 X 1-es négyzetekre bonthatd
fel pontosan 110 darab egységhosszisagu szakasz segitségével.
(Josef Tkadlec)

4 Kitoltiink nullakkal és egyesekkel egy sakktablaszer(ien kifestett 4 X 4-es tablazatot, melynek bal felsé sarka
fekete. Minden olyan 2 X 2-es négyzete, amelynek bal fels6 sarka fekete, pontosan 2 darab nullat és 2 darab
egyest tartalmaz. Hatarozzuk meg, hogy hany kiilonb6z6 médon tolthetd ki igy ez a tablazat!

(Jan Mazak)

5 Jeldlje rendre P ill. Q az ABC haromszog BC ill. AC oldalainak k6zéppontjat. Legyen a PQ szakasz K k6zéppont-
jan athaladé AC-vel parhuzamos egyenes és a BQ egyenes metszéspontja L, valamint a PL egyenes és az AC
szakasz metszéspontja M. Bizonyitsuk be, hogy az M pont az AQ szakasz kézéppontja!

(Jaroslav Svréek)

6 Egynégyjegyii abcd szamot, mely nem tartalmazza a nulla szamjegyet, pontosan akkor nevezziik tiikrézhetének,
ha egy egyforma szamjegyekbdl 4116 haromjegy(i szdm 9-szeresét hozzaadva megkaphatjuka dcba szdmot. Hany
tiikrozhet6 szam létezik?

(Méria Doményova, Patrik Bak)
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