MATEMATICKA OLYMPIADA 2024 /2025

Zadania aloh krajského kola kategorie A

1 Nech a a b stinavzajom rozne reélne ¢isla také, Ze vyrazy a®+b a a+b® maji rovnakd hodnotu.
Dokazte, Ze plati

1< b<1
<a 3

2 Prebieha online hlasovanie medzi variantmi A a B. Predtym, ako Pavol hlasoval, bol pocet per-
cent hlasov za variant A rovny kladnému celému ¢islu. Pavlovym hlasom sa toto ¢islo zvacsilo
presne o 1. Dokazte, Ze Pavlov hlas bol devatnastym hlasom za variant A.

3 Vtime je sedem hracov. V kazdom kole turnaja ich pat hra a dvaja sedia na tribine. Dokazte,
Ze nezavisle od (kladného) poctu kdl aj vyberu patic je mozné na konci turnaja najst’ dvoch
hracov, ktori boli spolu (¢i uZ na ihrisku, alebo na tribine) vo viac ako polovici kél.

4 Nech BC je tsecka. Uvazujeme vSetky ostrouhlé trojuholniky ABC také, Zze |[*BAC| = 45°.
V kazdom takomto trojuholniku oznacime D a E postupne body stran AB a AC také, Ze priam-
ka BC je spolo¢nou doty¢nicou kruznic opisanych trojuholnikom ACD a ABE. Paty kolmic
z bodov D a E na priamku BC oznacime postupne P a Q. DokaZte, Ze existuje bod X neleZiaci
na priamke BC taky, Ze vel'kost uhla PXQ nezavisi od polohy bodu A.

Krajské kolo MO kategorie A sa kona v utorok 14. januara 2025 spravidla od 8:30 do 12:30. Stitaziaci teda maja
na rieSenie uloh 4 hodiny cistého casu.

Za kazdi tilohu moZe sttaZiaci ziskat 6 bodov. Uspe$nym riesitelom je ten Ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov.
Pocas sutaZe nie je dovolené pouzit’ kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
Tieto Uidaje sa zZiakom oznamia pred zaciatkom sutaze.

Riesenia tloh budu v den sutaze od 14:30 dostupné na internetovych adresach www.olympiady.sk a skmo.sk.
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