MATEMATICKA OLYMPIADA 2024 /2025

Zadania aloh krajského kola kategorie A

(madarska verzia)

1 Legyenek a és b olyan egymastol kiilonb6zé valds szamok amelyekre az a® + b és b® + a
kifejezések ugyanazt az értéket veszik fel. Bizonyitsuk be, hogy ekkor
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2 Egy folyamatban levd online szavazason az A és B lehetdségek koziil kell valasztani. Azel6tt
hogy Pali szavazott volna, az A lehetdségre adott szavazatok aranya szazalékpontban mérve
pozitiv egész szam volt. Pali szavazata utan ez a szazalékpont pontosan 1-gyel nétt. Bizonyit-
suk be, hogy a Pali altal leadott szavazat a tizenkilencedik volt az A lehetdségre.

3 Egy csapat kerete hét jatékosbdl all. Egy torna minden forduléjaban ezek koziil pontosan 6t
1ép palyara és kett6 pedig a néz6téren iil. Bizonyitsuk be, hogy fliggetleniil a torna fordul6inak
(pozitiv egész) szamatol és a palyara kiildott 6tosok kivalasztasatdl a torna végén mindig lesz
két olyan jatékos akik a forduldok szamanak tobb mint felében egyiitt voltak (a palyan vagy
a nézétéren).

4 Adotta BC szakasz. Vegyiik az 6sszes olyan hegyesszogii ABC haromszoget, amelyben |XBAC|
= 45°. Ezekben a haromszogekben az AB és AC oldalakon rendre vegyiik fel azokat a D és
E pontokat, amelyekre a BC egyenes kozos érintdje az ACD és ABE haromszogek koré irt
koroknek. A D és E pontok merdleges vetiiletei a BC egyenesre legyenek sorra P és Q. Bi-
zonyitsuk be, hogy 1étezik egy olyan BC egyenesre nem illeszkedé X pont, amelyre a PXQ
szog nagysaga fliggetlen az A pont helyzetétol!

Krajské kolo MO kategdrie A sa kona v utorok 14. januara 2025 spravidla od 8:30 do 12:30. Stitaziaci teda maju
na rieSenie uloh 4 hodiny ¢istého ¢asu.

Za kazdu tilohu méZe sutaziaci ziskat 6 bodov. Uspe$nym riesitelom je ten Ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov.
Pocas sutaZe nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
Tieto tdaje sa Ziakom oznamia pred zaciatkom sutaze.

Riesenia tloh budu v deni sutaZze od 14:30 dostupné na internetovych adresach www.olympiady.sk a skmo.sk.
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