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Uloha 1. Dvojicu celych éisel nazveme hravou, pokial je sticet tejto dvojice &isel delitelny piatimi
alebo siedmimi. Kolko najviac ¢isel spomedzi 1,2,...,420 moézeme napisat na tabulu bez toho, aby
na tabuli vznikla hravd dvojica &fsel? Kazdé ¢islo moZeme napisat najviac raz.

Uloha 2. Trojuholnik ABC so stranou dlhou n je rozdeleny pomocou tseciek rovnobeznych s jeho
stranami na n? rovnostrannych trojuholnikov so stranou dIZky 1. Body, ktoré si vrcholom niektorého
z tychto jednotkovych trojuholnikov, nazveme mrezové body. Jediny mrezovy bod vo vzdialenosti v/3
od bodu A oznac¢ime D (pozri tiez obrazok pre n = 6).

Do bodov A, B, C, D napiseme ¢islo 1 a do zvysnych mrezovych bodov ¢islo 0. V jednom tahu vieme
vybrat §tyri &sla v mrezovych bodoch tvoriacich kosostvorec so stranou dfzky 1 a bud vsetky Styri
¢isla zviacsit o 1, alebo vsetky Styri éfsla zmensit o 1. Najdite vietky celé éisla n > 3, pre ktoré mozno
po koneénom poéte tahov dostat vo vietkych mrezovych bodoch nuly.
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Uloha 3. Nech n > 2 je celé éfslo. V Koctrkove je 3n dedin a ziadne mestd. Alica hrd s kralom
Kocurkova hru, ktord trva n kol. V kazdom kole najprv Alica zavedie letecku linku medzi dvoma
obcami, medzi ktorymi este Ziadna linka nie je. Potom kral niektori dedinu povysi na mesto. Na konci
hry Alica ziska bod za kazdu letecki linku, ktord spija dedinu s mestom. Dokdzte, ze bez ohladu na
tahy kréla vie Alica ziskat aspoii £(n — 1) bodov.



