MATEMATICKA OLYMPIADA 2024 /2025

RiesSenia uloh okresného kola kategorie Z5

1 Janka a Danka jedli pocas tyZdia ovocie. Janka jedla len hrusky alebo jablka, Danka jedla iba ¢eresne. Kazdy den
zjedla Janka najviac jeden kus ovocia a Danka jedla v ten isty den ¢ereSne podla nasledujiceho rozpisu:

¢ Ked Janka zjedla hrusku, zjedla Danka dve Ceresne.
e Ked Janka zjedla jablko, zjedla Danka tri Ceresne.

e Ked Janka nezjedla Ziadne ovocie, zjedla Danka Sest’ Ceresni.

0d pondelka do nedele zjedla Danka dokopy 19 Ceresni.
Kol'ko ktorého ovocia mohla zjest za ten isty tyzden Janka? Najdite obe moZnosti.
(Erika Novotna)

RieSenie:
Danka kazdy deni zjedla 2, 3 alebo 6 Ceresni. Za sedem dni ich zjedla dokopy 19. Pomocou siedmich sc¢itancov 2,
3 alebo 6 je mozné ¢islo 19 (az na poradie s¢itancov) vyjadrit len dvomi spésobmi:

e 64+34+2+2+2+2+2,

e 3+3+3+3+3+2+2.
V prvom pripade by Danka zjedla 1-krat 6 ceresni, 1-krat 3 Ceres$ne a 5-krat 2 ceresSne. To znamenj, Ze Janka by
zjedla 1-krat jablko, 5-krat hrusku a jeden den by nezjedla Ziadne ovocie.

V druhom pripade by Danka zjedla 5-krat 3 ¢ereSne a 2-krat 2 ¢ereSne. To znamen3, Ze Janka by zjedla 5-krat
jablko a 2-krat hrusku.

Janka teda za dany tyzdet zjedla bud’ 1 jablko a 5 hrusiek, alebo 5 jablk a 2 hrusky.
Pokyny:

3 body za vyjadrenie stctu 19 pomocou siedmich scitancov spomedzi 2, 3 a 6; 3 body za vyvodenie zaverov
o pocte zjedenych jablk a hrusiek za dany tyzden.

2 Okruzna cesta spaja tri dediny tak ako na obrazku. Vo vyznacenom smere to je z Pavoviec do Krtkovian 10 km,
z Mnaukova do Pavoviec 15 km a z Krtkovian do Mnaukova 16 km.
Mnaukov

Krtkovany

Pavovce

Aka dlh3 je celad okruzna cesta?

(Eva Semeradova)
RieSenie:
Predstavme si put vo vyznafenom smere zloZenu z troch etap:

1) Z Krtkovian do Miiaukova, ktora ma diZku 16 km a pozostava z tseku z Krtkovian do Pavoviec a z tiseku
z Pavoviec do Mnaukova:



Mnaukov
Krtkovany
Pavovce

2) Z Mnaukova do Pavoviec, ktorda ma dizku 15km a pozostava z useku z Mnaukova do Krtkovian a z tseku

z Krtkovian do Pavoviec:
Mnaukov
Krtkovany
Pavovce

3) Z Pavoviec do Krtkovian, ktora ma dizku 10 km a pozostava z seku z Pavoviec do Miaukova a z tiseku

z Mnaukova do Krtkovian:
Mnaukov
Krtkovany

Pavovce
Kazdy z tychto tisekov sme tak presli 2-krat, celd put’ preto znamena presne 2 okruzné cesty. Dizka pute je
10 km + 15 km + 16 km cize 41 km, takze dlzka okruZznej cesty je polovica tejto dlzky, ¢o je 20 km a 500 m.
Pokyny:

3 body za stcet vzdialenosti (s komentdrom alebo schematickym obrazkom); 3 body za vysledok.

3 72025 rovnakych stvorcov je zloZeny utvar podla pravidla naznaceného na obrazku. Strana s$tvorca je 1 cm.

Urcte obvod dtvaru.

(Karel Pazourek)
RieSenie 1:
Pocitajme obvod utvaru ako prispevky jednotlivych stvorcov. Krajné Stvorce ttvaru prispievaju do obvodu 3

stranami, vSetky ostatné Stvorce prispievaju 2 stranami. Krajné Stvorce su 2, ostatnych je 2025 — 2 ¢ize 2023.
Obvod utvaru je teda 2 - 3cm + 2023 - 2 cm Cize 4052 cm.

RieSenie 2:
Predstavme si postupné dopliiovanie titvaru zlava doprava. Utvar pozostavajtici z 1 $tvorca ma obvod 4 cm, titvar
pozostavajuci z 2 Stvorcov ma obvod 6 cm, Gtvar pozostavajuici z 3 Stvorcov ma obvod 8 cm a tak dalej. Prilozenim



kazdého Stvorca sa obvod utvaru zvacsi o 2 cm - o 3 strany nového Stvorca navyse, ale 1 strana doterajsieho
utvaru sa stane vnutornou stranou nového utvaru. Takéto priloZenie sa udeje 2025 — 1 ¢ize 2024 raz.

Obvod utvaru je teda 4 cm + 2024 - 2 cm ¢iZe 4052 cm.

RieSenie 3:

Utvar si mozno predstavit’ aj tak, Ze k prvému §tvorcu s obvodom 4 cm je prilozenych 506 dielov nasledujticeho
tvaru (lebo 1 4+ 506 - 4 = 2025):

PriloZzenim kazdého takého dielu sa obvod ttvaru zvacsi o 8 cm - o0 9 stran nového dielu navyse, ale 1 strana
doterajSieho Utvaru sa stane vnutornou stranou nového utvaru.

Obvod tutvaru je teda 4 cm + 506 - 8 cm CiZe 4052 cm.
Pokyny:
3 body za c¢iastkové pozorovania; 3 body za zovSeobecnenie a vysledok.

Pri kazdej tlohe sa za akékolvek tiplné riesenie prideluje 6 bodov.

Ak Ziak riesi tilohu postupom, ktory sa odliSuje od vSetkych tu uvedenych rieSeni, ale tlohu nevyriesi uplne, bodovacia schéma sa zvoli tak, aby
¢o najlepsie koreSpondovala s ndvrhom hodnotenia tu uvedenym.

Uspesnym riesitelom je ten Ziak, ktory ziska 9 alebo viac bodov.

Opét upozornujeme na moznost zverejnit vysledkovi listinu okresného kola na oficialnej stranke Slovenskej komisie MO https://skmo.sk. Staci
poslat vysledkovi listinu e-mailom na adresu skmo@skmo.sk v takom formate, v akom si ju Zelate zverejnit na internete.

Prosime, aby ste dodrzali oznacenie poradia podla nasledovného prikladu: Ak prave 5 Ziakov dosiahne viac bodov ako ziak X. Y. a prave traja Ziaci
(vratane X. Y.) dosiahnu rovnako vela bodov ako X. Y, tak ziakovi X. Y. patri v poradi 6.-8. miesto, pripadne skratene len 6. miesto. Analogickym

postupom sa urcuje umiestnenie vSetkych ziakowv.
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