MATEMATICKA OLYMPIADA 2024 /2025

Zadania uloh 1. casti celostatneho kola kategorie A

1 Pre redlne Cisla a, b, c, d plati
a+b+c+d=0

a
PRI
a c d
Kol'ko z rovnosti
ab = cd,
ac = bd,
ad = bc

moZe sucasne platit?

2 Najdite najvacsie celé cislo n s nasledujucou vlastnostou: Kedykolvek je v rovine danych pat
navzajom roznych bodov tak, Ze niektoré dva z nich leZia vo vnutri trojuholnika tvoreného
zvySnymi tromi bodmi, je mozné niektoré tri z tychto piatich bodov oznacit X, Y, Z tak, Ze
platin® < |&XYZ| < 180°.

3 Nech p je najvacsie prvocislo deliace prirodzené ¢islo n, kde n > 1. Pre kazdu neprazd-
nu podmnozinu delitelov ¢isla n napiSeme sucet jej prvkov. Predpokladajme, Ze sme takto
napisali viac ako p ¢isel zmnoziny {1, 2, ..., p+2} a Ziadne Cislo z tejto mnoZiny sme nenapisali
viackrat. Dokazte, Ze Ziadne Cislo sme nenapisali viackrat.

1. Cast celostatneho kola MO kategorie A sa kona v pondelok 17. marca 2025 od 8:30 do 13:00. Sutaziaci teda
maju na rieSenie uloh 4,5 hodiny cistého casu.

Za kazdu tlohu méZe sitaZiaci ziskat 7 bodow.
Pocas sttaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani zZiadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.

« vydali: Slovenska komisia MO a NIVAM - Narodny institut vzdelavania a mladeze
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MATEMATICKA OLYMPIADA 2024 /2025

Zadania uloh 2. casti celostatneho kola kategorie A

4 Pozdiz kruZnice st napisané aspoti 3 navzajom rozne prvodisla. Pre kazdé dve susedné pr-
vocisla uré¢ime najvacSie prvocislo deliace ich sucet. Takto ziskame aZ na poradie opat’ rov-
naké prvocisla, ako boli tie napisané. Najdite vSetky mozné pociato¢né mnoziny prvocisel.
(Napriklad prvocisla 2, 7, 3, 11, 17 v tomto poradi nevyhovuju, pretoZe zodpovedajtce sucty
9,10, 14, 28, 19 maju najvacsie prvociselné delitele postupne 3, 5, 7, 7, 19.)

5 Najdite vSetky kladné prirodzené ¢isla n s nasledujicou vlastnostou: Vo Stvorcovej tabul'ke
n X n sa da vyfarbit' 2n policok tak, Ze Ziadne dve z nich nesusedia stranou ani vrcholom
a v kazdom riadku aj kaZdom stlpci su vyfarbené prave 2 policka.

6 Nech ABC je ostrouhly trojuholnik. Ozna¢me H priesecnik jeho vySok, w kruZnicu jemu opi-
sant a O jej stred. Dalej oznaéme M stred strany BC a D priese¢nik priamky AH s kruZnicou
w rozny od A. Priamka DM pretina kruznicu w v bode E ré6znom od D. Nech F je priesecnik
priamKky AE s kruznicou opisanou trojuholniku OME rozny od E. Dokazte, Ze plati |FH| =
|FA.

2. Cast celostatneho kola MO kategorie A sa kond v utorok 18. marca 2025 od 8:30 do 13:00. Sutaziaci teda maja
na rieSenie uloh 4,5 hodiny ¢istého casu.

Za kazdu tlohu méze sutaziaci ziskat 7 bodov.
Pocas sttaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
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