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1 Každej hrane štvorstena priradı́me jedno reálne čı́slo tak, aby každá stenamala rovnaký súčet čı́sel svojich troch
hrán. Najviac koľko zo šiestich čı́sel priradených hranám môže byť navzájom rôznych?

(Mária Dományová)
2 Prirodzené čı́slo sa končı́ dvojčı́slı́m 90. Dokážte, že súčin všetkých jeho kladných deliteľov je druhou mocninou

prirodzeného čı́sla.
(Ján Mazák)

3 Na tabuli je nakreslená kružnica (bez stredu) a na nej tri rôzne body𝐴,𝐵,𝐶. Máme k dispozı́cii kriedu a trojuhol‑
nı́k s ryskou bez mierky. Ten nám umožňuje len viesť priamku ľubovoľnými dvoma bodmi a na danú priamku
viesť kolmicu daným bodom (nie nutne ležiacim na nej). Zostrojte stred kružnice vpı́sanej do trojuholnı́ka𝐴𝐵𝐶.

(Ema Cƽudaiová)
4 Reálne čı́sla 𝑥 a 𝑦 splƵňajú nerovnosti 𝑥𝑦 ≥ 𝑥 + 𝑦 > 0. Akú najmenšiu hodnotu môže nadobúdať výraz 𝑥 + 𝑦?

(Patrik Bak)
5 Je daný konvexný štvoruholnı́k 𝐴𝐵𝐶𝐷 taký, že |∢𝐴𝐵𝐶| = |∢𝐴𝐷𝐶| a |∢𝐵𝐶𝐷| = 3 |∢𝐵𝐴𝐷|. Body 𝑃 a 𝑄 ležia

postupne na úsečkách 𝐴𝐵 a 𝐴𝐷 tak, že 𝐴𝑃𝐶𝑄 je rovnobežnı́k. Nech 𝑂 je stred kružnice opı́sanej trojuholnı́ku
𝐶𝑃𝑄. Dokážte, že priamky 𝐴𝑂 a 𝐵𝐷 sú navzájom kolmé.

(Patrik Bak)
6 Hracia plocha na obrázku sa skladá zo 61 pravidelných šesťuholnı́kov so stranou dlƵžky 1. Na každom polı́čku

môže stáť najviac jedna ϐigúrka. Dve ϐigúrky sa ohrozujú práve vtedy, keď stoja na polı́čkach so stredmi vzdiale‑
nými presne 3. (Polı́čka ohrozené ϐigúrkou na obrázku sú vyfarbené.) Najviac koľko ϐigúrok môžeme umiestniť
na túto plochu tak, aby sa žiadne dve neohrozovali?

(Jozef Rajnı́k)
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