MATEMATICKA OLYMPIADA 2025/2026

Zadania uloh 1. casti celostatneho kola kategorie A

1 Pre kladné realne ¢isla x, y, z plati x> + y2 + z2 = 75advaztrochsultovx +y,y + z,z + x
st aspon 10. Urcte najmensSiu a najvacsSiu moznud hodnotu zvySného suctu.

2 Nech ABC je ostrouhly trojuholnik a nech T je jeho tazisko. Nech P je bod kratSieho oblika
s krajnymi bodmi B a C kruZnice opisanej ABC a nech Q je pata kolmice z bodu P na tsecku
BC. Nech X je priesecnik priamky QT a rovnobeZzky s BC cez bod A a nech S je stred usecky
PX.Dokéazte, Ze |<BAP| = |&SAC]|.

3 Povieme, Ze skupina ludi je trojzndmostovd, ked’ sa kazdy jej len pozna presne s tromi dalsi-
mi ¢lenmi a skupinu nie je mozné rozdelit na dve neprazdne casti tak, aby kazdy ich clen
mal vSetkych svojich znamych vo svojej Casti. (Vztah zndmosti je vzajomny.) Urcte najvacsie
prirodzené cislo k také, Ze k > 3 a existuje nenulové prirodzené ¢islo n také, Ze z kazdej troj-
znamostovej skupiny aspon s n l'udmi sa da vybrat aspon k l'udi a posadit ich k okrihlemu
stolu tak, Ze sa kazdi dvaja susedia poznaju.

1. ¢ast’ celostatneho kola MO kategorie A sa kona v pondelok 16. marca 2026 od 8:30 do 13:00. SutaZziaci teda
maju na rieSenie tloh 4,5 hodiny cistého casu.

Za kazdu tlohu moze sutaziaci ziskat 7 bodowv.
Pocas sutaze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
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MATEMATICKA OLYMPIADA 2025/2026

Zadania uloh 2. casti celostatneho kola kategorie A

4 Nech a a b si rozne nenulové prirodzené ¢isla také, Ze ¢isla a®? + 1 a ab + 1 majd rovnaké
mnoZiny prvocinitelov. Dokazte, Ze ¢islo a® + b? + 2 je delitelné druhou mocninou niektorého
prvocisla.

5 Nech{a,, a,, ..., 5026} = {1,2, ...,2026} a pre kazdé prirodzené Cislo i plati a;, 59,6 = a;. Urcte
najmensi mozny aj najvacsi mozny pocet indexov i z mnoziny {1, 2, ..., 2026} takych, Ze kazdé
z 2026 cisel
ai,
a; — Qiv+1s
a; — Ajyq T Qi

A — Ajpq + Ajyy — Qiys,

A; — Ajyq T = Aiyz023 T Aig20240
A; — Ajpq + " = Q023 T Air2024 — Ai32025-

je nezaporné.

6 Nech ABCDEF je Sestuholnik vpisany do kruZnice so stredom O taky, Ze kazdé jeho dve pro-
tilahlé strany st rovnobeZné. Priamky AB, CD, EF urcuju trojuholnik A; a priamky BC, DE,
F A urcuju trojuholnik A,. Dokazte, Ze stredy kruznic opisanych trojuholnikom A; a A, sa
sumerne zdruZené podla bodu O.

2. Cast’ celostatneho kola MO kategérie A sa kona v utorok 17. marca 2026 od 8:30 do 13:00. StitaZiaci teda maju
na rieSenie uloh 4,5 hodiny cistého casu.

Za kazdu tlohu moZe sitaZiaci ziskat 7 bodow.
Pocas sutaZe nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
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