MATEMATICKA OLYMPIADA 2025/2026

Zadania uloh 1. casti celostatneho kola kategorie A

(verzia v madarcine)

1 Az x, y, z pozitiv valds szdmokra teljesiil, hogy x* + y? + z? = 75 éshogyazx +y,y + z,
z+x kifejezések koziil kettonek legalabb 10 az értéke. Hatarozzatok meg a harmadik kifejezés
lehetd legkisebb illetve legnagyobb értékét.

2 Adott az ABC hegyesszogli haromszog, melynek a sulypontja T. Legyen P az ABC harom-
szog koréirt kérének rovidebbik BC ivének egy pontja és legyen Q a P-bdl a BC szakaszra
bocsatott merdleges talppontja. Legyen X a QT és az A ponton athaladé BC-vel parhuzamos
egyenes metszéspontja. Legyen S a PX szakasz felez6pontja. Bizonyitsatok be, hogy |*BAP| =
|«SAC]|.

3 Azt mondjuk, hogy emberek egy csoportja hdromismeretséges, ha a csoport minden tagja pon-
tosan harom masik csoporttagot ismer és a csoportot nem lehet ugy felosztani két nemiires
részre, hogy mindenkinek az 6sszes ismerdse vele azonos csoportban legyen. (Az ismeretségek
kolcsonosek.) Hatarozzatok meg a legnagyobb olyan k-t, hogy k > 3 és létezik olyan n, hogy
minden haromismertséges csoportbol, amiben legalabb n ember van, kivalaszthatd és egy kor
alaku asztal koré letiltethetd legaldbb k ember a csoportbdl gy, hogy az asztalszomszédok
ismerjék egymast.

A Matematika Olimpiasz A kategdria orszagos forduldjanak els6 versenynapja 2026. marcius 16-an, hétfén 8:30
és13:00 kozott keriil lebonyolitasra. A versenyzdknek 4,5 6ra tiszta id6 all rendelkezésére a feladatok megoldasara.
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MATEMATICKA OLYMPIADA 2025/2026

Zadania uloh 2. casti celostatneho kola kategorie A

(verzia v madarcine)

4 Legyenek a és b kiilonb6z6 nemnulla természetes szamok ugy, hogy a* + 1-t és ab + 1-t pon-
tosan ugyanazok a primszamok osztjak. Bizonyitsatok be, hogy az a? + b? + 2 szam oszthat6
egy primszam négyzetével.

5 Legyen {a,, a,, ..., @926} = {1,2,...,2026} és minden természetes i szamra a;,,¢,c = a; tel-
jesiil. Hatarozzatok meg a legkisebb és legnagyobb lehetséges értékét az olyan {1, 2, ..., 2026}
halmazbeli i indexek szamdanak, hogy az adott i-re az aldbbi 2026 szam mindegyike nem-
negativ:

a;,
a; = Ai+1s
a; = Qjp1 T Ajyo,

A — Ajpq + Ajyy — Qiys,

A; — Ajpq + " = Qjgz023 T Aj20240

A; — Ajpq + " = Aijrz023 T Ajr2024 — Ai32025-

6 Legyen ABCDEF egy O kozéppontu korbe irt olyan hatszog, melynek atellenes oldalparjai
parhuzamosak. Az AB, CD, EF egyenesek A, haromszog oldalegyenesei ésa BC, DE, F A egye-
nesek A, haromszog oldalegyenesei. Bizonyitsatok be, hogy a A, és A, haromszogek koré irt
korok kozéppontjai egymas képei az O-n keresztiili kozéppontos tiikrozésnél.

A Matematika Olimpiasz A kategéria orszagos forduldjanak masodik versenynapja 2026. marcius 17-én, ked-
den 8:30 és 13:00 kozott keriil lebonyolitasra. A versenyzéknek 4,5 dra tiszta id6 all rendelkezésére a feladatok
megoldasara.

Minden feladat megoldasa 7 pontot ér.

A verseny folyaman nem megengedett szamologépek, egyéb elektronikus eszkézok és irott anyagok hasznalata.
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