MATEMATICKA OLYMPIADA 2025/2026

RieSenia uloh okresného kola kategorie Z6

1 V nasledujicom scitacom algebrograme nahrad'te kazdd hviezdi¢ku nejakou nenulovou cifrou, vSetky pismena
P tou istou parnou cifrou a vSetky pismena N tou istou neparnou cifrou tak, aby bol vypocet spravny:
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N3ajdite vSetky rieSenia.
(Erika Novotna)
RieSenie:
Nenulové parne cifry su 2, 4, 6 a 8. Rozoberme pripady:
e NechP = 2.

Potom sucet ¢isel na miestach jednotiek je 4 + N. Aby sa koncil cifrou 3, musi platit N = 9, takze vypocet
vyzerd nasledovne:
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Nech P = 4.

Potom sucet Cisel na miestach jednotiek je 8 + N. Aby sa konil cifrou 3, musi platit N = 5, takze vypocet
vyzera nasledovne:
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e NechP = 6.

Potom stcet ¢isel na miestach jednotiek je 12 + N. Aby sa kon¢il cifrou 3, musi platit N = 1, takZe vypocet
vyzera nasledovne:
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e Nech P = 8.

Potom sucet Cisel na miestach jednotiek je 16 + N. Aby sa koncil cifrou 3, musi platit N = 7, takze vypocet
vyzera nasledovne:
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Okrem druhého pripadu su obe cifry na miestach hviezdiciek nenulové. Vyhovujuce pripady su teda prvy, treti
a Stvrty.
Hodnotenie:

1 bod za vylucenie pripadu P = 0; po 1 bode za rozbor kazdého z pripadovP = 2,P = 4,P = 6,P = 8; 1 bod
za zaver (vyber vyhovujuicich pripadov).



2 Zahrada v tvare obdlZnika je rozdelena na dve rovnaké obdiZnikové ¢asti. Obvod celej zahrady je 164 metrov
a obvod kazdej z dvoch casti je 110 metrowv.

AKké st rozmery zahrady?
(Michaela Petrova)
RieSenie:

Obvod obdiznikovej zdhrady pozostava z dvoch dvojic protilahlych stran:

Rozdiel obvodov celej zahrady a jej lavej polovice zodpoveda dvom poloviciam rozdelenej strany zahrady. Dlhsia
strana zahrady teda meria 164 — 110 ¢iZe 54 metrowv.

Dokopy tieto dve strany spolu meraju 2 - 54 cize 108 metrov, teda zvysné dve strany zahrady spolu meraji
164 — 108 cize 56 metrov. Druha strana zahrady b meria 56 : 2 Cize 28 metrov.

Rozmery zahrady su teda 54 a 28 metrowv.
Hodnotenie:
3 body za jeden rozmer zdhrady; 2 body za druhy rozmer zahrady; 1 bod za kvalitu komentara.

3 Snehulienka a sedem trpaslikov stali v rade za sebou tak, Ze:
e Snehulienka stala priamo medzi bradatym a oholenym trpaslikom,
¢ prave jeden bradaty trpaslik mal za oboch susedov oholenych trpaslikov,
« prave jeden oholeny trpaslik mal za oboch susedov bradatych trpaslikov,
e prave jeden bradaty trpaslik mal za oboch susedov bradatych trpaslikov,
 Ziadni dvaja oholeni trpaslici spolu nesusedili.
Najdite vSetky miesta v rade, kde mohla stat Snehulienka, a pre kazdi mozZnost napiste aspon jedno zodpoveda-

juce poradie Snehulienky a bradatych a oholenych trpaslikov. Vysvetlite, preco na ostatnych miestach Snehulien-
ka stat nemohla.

(Erika Novotna)
RieSenie:
V nasledujucich zdpisoch budeme oznacovat Snehulienku S, bradatych trpaslikov B a oholenych trpaslikov O.
Podla zadania v osemmiestnom poradi
¢ sa vyskytuje bud’ trojica 0SB, alebo BSO;
e savyskytuje presne jedna trojica OBO;
 savyskytuje presne jedna trojica BOB,
 savyskytuje presne jedna trojica BBB,
¢ sa nevyskytuje dvojica 00.
Pre kazdé vyhovujuice poradie je aj zrkadlové poradie vyhovujuce. Takéto dvojice budeme pisat na ten isty ria-
dok. Rozoberme pripady:
» Snehulienka stala na prvom alebo 6smom mieste.
Z prvej podmienky vSak vyplyva, Ze Snehulienka ma z kazdej strany asporn jedného suseda.
Tento pripad teda nenastava.
¢ Snehulienka stala na druhom alebo siedmom mieste.
Potom vyhovuji nasledujiice moznosti:
» OSBBBOBO a OBOBBBSO,
e BSOBOBBB a BBBOBOSB.
¢ Snehulienka stala na tretom alebo Siestom mieste.

Potom su z jednej strany Snehulienky 2 volné miesta a z druhej strany 5. Niekam potrebujeme umiestnit
trojice OBO, BOB a BBB. Na kratsi koniec sa nevojde Ziadna trojica, teda vSetky tri si na dlhSom konci. Trojice
OBO a BBB sa vSak neprekryvaju, takze najispornejsie suvislé poradie, ktoré obsahuje vsetky tieto dve trojice,



zabera aspon Sest miest (je to BBBOBO alebo OBOBBB, takze obsahuje aj tretiu trojicu BOB).
Tento pripad teda nenastava.

¢ Snehulienka stala na Stvrtom alebo piatom mieste.
Potom vyhovuju nasledujice moznosti:
e BBBSOBOB a BOBOSBBB.

Hodnotenie:

Po 1 bode za kazdé vyhovujlice miesto Snehulienky a jeden priklad poradia trpaslikov (dokopy 4 body); 2 body
za zdovodnenie, Ze inde Snehulienka stat nemohla.
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