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54.ro¢nik MO Zadania uloh c¢esko-polsko-slovenského stretnutia

(SutaZ sa konala 19. -22. 6. 2005.)

1. Nech n je dané prirodzené c¢islo. V obore nezapornych realnych ¢isel vyrieste stustavu

rovnic ) X
T+ a3+ + -+, =0,

n(n+1)

1+ 2x92 + 323 + - +nx, = 5

s nezndmymi 1, Ta,... ,Ty.

2. Konvexny Stvoruholnik ABCD je vpisany do kruznice so stredom O a opisany
kruznici so stredom I. Uhlopriecky AC' a BD sa pretinaju v bode P. Dokéazte, ze
body O, I a P lezia na jednej priamke.

3. Urcte vSetky prirodzené ¢isla n = 3, pre ktoré sa polyném
P(z) =2" — 32" 1 + 22" 2 + 6

dé vyjadrit ako stuéin dvoch polynémov, ktoré maju kladné stupne a celoc¢iselné koefi-
cienty.

4. Rozdelme n = 1 oznacdenych guliek medzi deviit oséb A, B, C, D, E, F, G, H,
I. Urcte, kolkymi sposobmi ich moéZzeme rozdelit za podmienky, Ze osoba A dostane

rovnaky pocet guliek ako osoby B, C, D, E spolu.

5. Dany je konvexny stvoruholnik ABCD. Ur¢te mnozinu vSetkych bodov P leziacich
vnutri Stvoruholnika ABC D, pre ktoré plati

Spap - Spcp = Spac - Sppa,
pricom Sxyz oznacuje obsah trojuholnika XY Z.
6. Najdite vSetky dvojice celych ¢isel (z,), ktoré spliiaji rovnost

y(xr +y) =2° — 72 + 11z - 3.



