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75. roénik MO Zadania tiloh ¢esko-polsko-slovenského stretnutia juniorov

(Sutaz sa konala 22.-25.5. 2026.)

SataZ jednotlivcov:

I-1. Kolkymi spésobmi vieme ¢isla z mnoziny {1,2,---,2n} poparovat do n dvojic tak, aby

.....

I-2. 'V pravidelnom dvanéstuholniku ABCDFEFGHIJK L sa uhlopriecky AH a EK pretinaju
v bode P. Dokazte, ze
|AC| + |KP| = |AE)|.

I-3. Pre redlne ¢isla a, b, c plati, ze vsetky zlomky

bc+1 ca+1 ab—+1
a b’ c

maja rovnak(l hodnotu. Aké realne ¢isla moézu byt touto rovnakou hodnotou?

I-4. Do kazdého Stvorceka tabulky 100 x 100 sme nakreslili 0, 1 alebo 2 uhlopriecky. Aky
najviacsi pocet uhloprie¢ok sme mohli nakreslit tak, aby Ziadne dve nemali spolo¢ny koncovy
bod?

I-5. Dany je pravouhly trojuholnik ABC' s pravym uhlom pri vrchole A. Nech D je priese¢nik
osi uhla BAC so stranou BC. Predpokladajme, Ze dizka tise¢ky AD je racionalne &islo. Aky
najviacsi pocet stran trojuholnika ABC méze maf racionalnu dizku?

Sutaz druzstiev:

T-1. Pro pfirozena ¢isla a, b, ¢ plati

b b
A+ +1l=abet+ =+ 24+ 2
a b c

Dokazte, ze abc je druhou mocninou prirozeného cisla.

T-2. Mame k dispozici euklidovské pravitko, které nam umoznuje libovolnymi dvéma body
vést primku, a nastroj okruZitko, ktery pro libovolny trojuhelnik sestroji kruznici mu opsanou
spolu s jejim stfedem. Je dan trojihelnik ABC. Pomoci téchto nastroji sestrojte

a) tézisté trojuhelniku ABC),

b) stfed kruznice vepsané trojuhelniku ABC.



T-3. Rozwazono wszystkie uporzadkowane tréjki dodatnich liczb catkowitych (x,y, 2), z kt6-
rych kazda jest nie wieksza od 100. Dla kazdej takiej tréojki zapisano na kartce warto$é

|z —yl+ |y — 2| + [z — 2|.

Ktoéra wartos¢ zapisano najczesciej i ile razy?

T-4. Pare réznych liczb calkowitych nazwiemy stroma, jezeli mozna zapisaé te liczby obok
siebie w pewnej kolejnosci tak, aby otrzymany ciag cyfr byl niemalejacy. Zalézmy, ze zbiér S C
C {1,2,...,99} nie zawiera zadnej stromej pary. Jaka jest najwieksza mozliwa liczba elementéw
zbioru S?

T-5. Kazda strana stvorca 10 x 10 je deviatimi bodmi rozdelena na 10 tseciek dizky 1
(pozri obr.1). Krivos a Dominik hraja hru, v ktorej striedavo vybert eSte nevybrati stranu
Stvorca a zafarbia nacerveno jeden z 9 vyznacenych bodov na nej, pricom Krivos zac¢ina. Na
konci st ¢ervené body spojené do konvexného stvoruholnika. Dominik vyhra, ak obsah tohto
stvoruholnika je dané redlne ¢islo S, inak vyhra Krivos. V zavislosti od S urcte, ktory hrac¢ ma
vyhernu stratégiu.

.....

ako ich sucin. Dokazte, ze
a+b+c+d+e > abede.



