skmo.sk

2007/2008
57.ro¢nik MO Zadania uloh c¢esko-polsko-slovenského stretnutia

(SutaZ sa konala 22. - 25. 6. 2008.)

1. Uré¢te v8etky trojice (z,y, z) kladnych realnych ¢isel, ktoré si rieSenim ststavy rovnic

22% = 2y(2? +1) — (22 + 1),
2y* = 32(y* + 1) — 2(2* + 1),
22° =4dx(2* +1) - 3(y* + 1).
(Adam Osekowski)
2. Dany je konvexny Sestuholnik ABCDEF, pricom |[{FAB| = |{BCD| = |[{DEF|
a |AB| = |BC|, |CD| = |DE|, |EF| = |FA|. Dokéite, ze priamky AD, BE a CF sa

pretinaji v jednom bode. (Waldemar Pompe)

3. Najdite vsetky prvocisla p, pre ktoré je cislo

(V) (7))

delitelné ¢islom p?. (Jarostaw Wréblewski)

4. Dokéite, Ze existuje také prirodzené ¢islo n, Ze éislo k2 + k + n nemé ziadneho
prvociselného delitela mensieho ako 2008 pre ziadne celé ¢islo k.
(Jarostaw Wréblewski)

5. Dany je pravidelny pétuholnik ABCDE. Uréte najmensiu hodnotu vyrazu

|PA| + |PB|
|PC| + |PD| + |PE|’

pri¢om P je lubovolny bod leziaci v rovine pétuholnika ABCDE. (Waldemar Pompe)

6. Najdite vSetky trojice (k,m,n) prirodzenych ¢isel majice nasledujicu vlastnost:
Stvorec s dlzkou strany m sa da rozdelif na niekolko pravouholnikov s rozmermi 1 x k
a prave jeden $tvorec s dlzkou strany n. (Jarostaw Wréblewski)



