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75.roénik MO Zadania tloh CAPS
(Sutaz sa konala 21.-24. 6. 2026.)

1. V postupnosti ai, as, ..., ajgo 100 roéznych realnych cisel hovorime, zZe index i €

€{2,3,...,99} je dobry, ak a1 + ...+ a;—1 = a;j11 + ... + a100- AKY je najvicsi mozny

pocet dobrych indexov? (Josef Tkadlec)

2. Kladné celé ¢islo k sa nazyva rozdelujice, ak existuje iba konecny pocet Stvoric
kladnych celych &isel (x,y, z,w) splitajtcich

Py + 2w =ayzw a kta® 4yt + 22wk
N4jdite vSetky rozdelujice kladné celé ¢isla. (Dominik Pultar)

3. Nech ABCD je stvoruholnik, ktorému sa da vpisat kruznica so stredom /. Body K a
L st zvolené postupne na tseckach [A a IC tak,ze CK | ID a AL 1 IB. Body P a (@
lezia postupne na tse¢kach AD a BC tak, ze |[{AKP| = |£ICD| a |[£CLQ| = |{IAB|.
Dokazte, ze [IP| = |1Q). (Vadym Solomka)

4. Tom a Jerry hraja nasledujicu hru na Sachovnici 16 x 16. Jerry zacina tym, ze si
vyberie niektoré, ale nie vsetky policka sachovnice a do kazdého z nich polozi jeden svoj
cerveny kamen. Nasledne Tom polozi jeden svoj ¢ierny kamen do nejakého prazdneho
poli¢ka a rozhodne sa, ¢i chce byt lovec alebo korist. Potom sa Tom a Jerry striedaju
v tahoch. Jerry zac¢ina. V kazdom tahu si hrac¢ zvoli jeden z jeho kamenov a posunie
ho do susedného policka, ktoré zdiela s povodnym polickom hranu. Ak by takyto fah
posunul kamen mimo Sachovnice, kamen sa objavi na druhej strane Sachovnice (t.j. ak
je kamen na Tavom okraji, objavi sa v tom istom riadku na pravom okraji, analogicky
v ostatnych pripadoch). Ak sa v hociktorom momente hry kamen lovca a kamen koristi
nachadzaji na tom istom policku, hra konci a vyhrava lovec. Nekonecna hra znamena
vyhru koristi. Kto vyhré, ak obaja hraja optimélne? (Jakub Lowit)

5. Nech M je stred strany AD v tetivovom Stvoruholniku ABC'D. Body K a L su
zvolené postupne na polpriamkach M B a MC tak, ze |[{DAK|+ |{MCA| = |£MBA|
a |[{ADL| + |{MBD| = |{MCD|. Dokézte, ze body B, C, K, a L lezia na jednej

kruznici. (Vadym Solomka)
6. Nech n = 2 je celé ¢islo a aq,as,...,a, s nenulové realne ¢isla také, ze
1 1
ar +—, az+ —, y Gp-1+t—, ap+ —
2 as n ai

su vsetky celé cisla. Dokazte, ze

102 ... Un

je tiez celé cislo. (Josef Tkadlec)



