MATEMATICKA OLYMPIADA 2026/2027

Zadania uloh domacej pripravy kategorie A

1 Okolo okruihleho stola sedi 76 rytierov. Kazdy z nich ma prave Styroch spojencov, a to dvoch najbliZsich susedov
po lavici a dvoch najblizsich susedov po pravici. Kol'kymi sp6sobmi je moZné rytierov rozdelit na dve skupiny
tak, aby kazdy rytier mal vo svojej skupine prave dvoch spojencov?

(Jozef Rajnik)

2 Kazdaztroch priamok delf dany kruh na dva odseky, ktorych obsahy sti v pomere 2 : 1. Tato trojica priamok deli
kruh na sedem casti. Dokazte, Ze obsah niektorej ¢asti je rovny stctu obsahov inych dvoch alebo troch (réznych)
Casti.

(Tomas Barta)

3 Vtrojuholniku ABC st stred kruznice vpisanej a tazisko rovnako vzdialené od priamky BC. Dokazte, Ze polomer
kruznice pripisanej pri strane BC je rovny dizke vysky z vrcholu A. (Kruznicou pripisanou k trojuholniku ABC
pri strane BC nazyvame kruZnicu, ktora sa dotyka strany BC a polpriamok opa¢nych k BA a CA.)

(Zdenék Pezlar)
4 Najdite vSetky dvojice prvocisel p, q také, Ze p > q a plati

(+q+1)(sn(p—1,q-1)+1) = 1lpq.

Vyrazom nsn(a, b) oznacujeme najmensi spolo¢ny nasobok ¢isel a a b.
(Tomas Jurik)
5 V konvexnom patuholniku ABCDE plati |*CBA| = |XADC|, |*ACB| = |XEDA| a |XAED| = |&DCA|. Dokazte,
ZeCD |l BE.
(Patrik Bak)

6 Pre nenulové prirodzené ¢islo m ozna¢me g(m) najmensi moZzny pocet geometrickych postupnosti, medzi ¢len-
mi ktorych sd zastupené vetky kladné delitele ¢isla m. Urcéte vSetky nenulové prirodzené ¢isla n, pre ktoré plati
gm!) = g((n+1)!). RieSte pre geometrické postupnosti a) s racionalnymi kvocientmi, b) s redlnymi kvocientmi.

(Zdenék Pezlar)
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