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1 Okolo okrúhleho stola sedı́ 76 rytierov. Každý z nich má práve štyroch spojencov, a to dvoch najbližšı́ch susedov
po ľavici a dvoch najbližšı́ch susedov po pravici. Koľkými spôsobmi je možné rytierov rozdeliť na dve skupiny
tak, aby každý rytier mal vo svojej skupine práve dvoch spojencov?

(Jozef Rajnı́k)
2 Každá z troch priamok delı́ daný kruh na dva odseky, ktorých obsahy sú v pomere 2 ∶ 1. Táto trojica priamok delı́

kruh na sedem častı́. Dokážte, že obsah niektorej časti je rovný súčtu obsahov iných dvoch alebo troch (rôznych)
častı́.

(Tomáš Bárta)
3 V trojuholnı́ku𝐴𝐵𝐶 sú stred kružnice vpı́sanej a ťažisko rovnako vzdialené od priamky𝐵𝐶. Dokážte, že polomer

kružnice pripı́sanej pri strane 𝐵𝐶 je rovný dlƵžke výšky z vrcholu 𝐴. (Kružnicou pripı́sanou k trojuholnı́ku 𝐴𝐵𝐶
pri strane 𝐵𝐶 nazývame kružnicu, ktorá sa dotýka strany 𝐵𝐶 a polpriamok opačných k 𝐵𝐴 a 𝐶𝐴.)

(Zdeněk Pezlar)
4 Nájdite všetky dvojice prvočı́sel 𝑝, 𝑞 také, že 𝑝 > 𝑞 a platı́

(𝑝 + 𝑞 + 1) (nsn(𝑝 − 1, 𝑞 − 1) + 1) = 11𝑝𝑞.

Výrazom nsn(𝑎, 𝑏) označujeme najmenšı́ spoločný násobok čı́sel 𝑎 a 𝑏.
(Tomáš Jurı́k)

5 V konvexnom päťuholnı́ku 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸 platı́ |∢𝐶𝐵𝐴| = |∢𝐴𝐷𝐶|, |∢𝐴𝐶𝐵| = |∢𝐸𝐷𝐴| a |∢𝐴𝐸𝐷| = |∢𝐷𝐶𝐴|. Dokážte,
že 𝐶𝐷 ∥ 𝐵𝐸.

(Patrik Bak)
6 Pre nenulové prirodzené čı́slo𝑚 označme 𝑔(𝑚) najmenšı́ možný počet geometrických postupnostı́, medzi člen‑

mi ktorých sú zastúpené všetky kladné delitele čı́sla𝑚. Určte všetky nenulové prirodzené čı́sla 𝑛, pre ktoré platı́
𝑔(𝑛!) = 𝑔((𝑛+1)!). Riešte pre geometrické postupnosti a) s racionálnymi kvocientmi, b) s reálnymi kvocientmi.

(Zdeněk Pezlar)
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