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1 Egy kör alakú asztal körül 76 lovag ül. Mindegyikőjüknek éppen négy bizalmasa van az asztaltársaságban, a két
legközelebbi jobbra ülő szomszéd, és a két legközelebbi balra ülő szomszéd. Hányféleképpen lehet úgy két cso‑
portba osztani a lovagokat, hogy minden lovag pontosan két szövetségesével legyen azonos csoportban?

(Jozef Rajnı́k)
2 Egy adott körlapot három egyenesmindegyike úgy oszt két körszeletre, hogy a két alakzat területei úgy arányla‑

nak egymáshoz, mint 2 ∶ 1. Ez a három egyenes a körlapot hét részre osztja. Bizonyı́tsátok be, hogy valamelyik
rész területe megegyezik két vagy hárommásik (egymástól páronként különböző) rész területeinek összegével.

(Tomáš Bárta)
3 Az 𝐴𝐵𝐶 háromszög beı́rt körének középpontja és súlypontja egyforma távol vannak a 𝐵𝐶 egyenestől. Bizonyı́t‑

sátok be, hogy a 𝐵𝐶 oldalhoz tartozó hozzáı́rt kör sugara egyenlő az 𝐴‑ból induló magasság hosszával. (Az 𝐴𝐵𝐶
kör 𝐵𝐶 oldalához tartozó hozzáı́rt kör alatt azt a körvonalat értjük, amely érinti a 𝐵𝐶 oldalat és a 𝐵𝐴 illetve 𝐶𝐴
félegyenesekel ellentétes félgyeneseket.)

(Zdeněk Pezlar)
4 Keressétek meg az összes olyan 𝑝, 𝑞 prı́mszámpárt, melyekre 𝑝 > 𝑞 és teljesül

(𝑝 + 𝑞 + 1) (lkkt(𝑝 − 1, 𝑞 − 1) + 1) = 11𝑝𝑞.

Az lkkt(𝑎, 𝑏) kifejezés 𝑎 és 𝑏 egészek legkisebb közös többszörösét jelöli.
(Tomáš Jurı́k)

5 Az 𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸 konvex ötszögben teljesülnek |∢𝐶𝐵𝐴| = |∢𝐴𝐷𝐶|, |∢𝐴𝐶𝐵| = |∢𝐸𝐷𝐴| és |∢𝐴𝐸𝐷| = |∢𝐷𝐶𝐴|. Bizo‑
nyı́tsátok be, hogy 𝐶𝐷 ∥ 𝐵𝐸.

(Patrik Bak)
6 Egy pozitıv́ egész 𝑚 számra jelölje 𝑔(𝑚) a legkisebb olyan 𝑘 számot, amelyre létezik 𝑘 olyan mértani sorozat,

hogy𝑚mindenpozitıv́ osztója szerepel legalább az egyikmértani sorozatban. Határozzátokmeg az összes olyan
pozitıv́ egész 𝑛‑t, melyre teljesül 𝑔(𝑛!) = 𝑔((𝑛 + 1)!). Oldjátok meg a feladatot, ha a megengedett sorozatok a)
kvóciensei racionális számok, b) kvóciensei valós számok.

(Zdeněk Pezlar)
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