MATEMATICKA OLYMPIADA 2026/2027
Zadania uloh domacej pripravy kategorie A

(madarska verzia)

1 Egy kor alaku asztal koriil 76 lovag iil. Mindegyikéjiiknek éppen négy bizalmasa van az asztaltarsasagban, a két
legkdzelebbi jobbra 1116 szomszéd, és a két legkodzelebbi balra 116 szomszéd. Hanyféleképpen lehet gy két cso-
portba osztani a lovagokat, hogy minden lovag pontosan két szovetségesével legyen azonos csoportban?

(Jozef Rajnik)

2 Egyadott korlapot harom egyenes mindegyike igy oszt két korszeletre, hogy a két alakzat tertiletei tigy aranyla-
nak egymashoz, mint 2 : 1. Ez a harom egyenes a kérlapot hét részre osztja. Bizonyitsatok be, hogy valamelyik
rész teriilete megegyezik két vagy harom masik (egymastdl paronként kiilonboz6) rész teriileteinek dsszegével.

(Tomas Barta)

3 Az ABC haromszog beirt korének kozéppontja és sulypontja egyforma tavol vannak a BC egyenestdl. Bizonyit-

satok be, hogy a BC oldalhoz tartozé hozzairt kor sugara egyenlé az A-bdl indulé magassag hosszaval. (Az ABC

kor BC oldaldhoz tartozo6 hozzairt kor alatt azt a korvonalat értjlik, amely érinti a BC oldalat és a BA illetve CA
félegyenesekel ellentétes félgyeneseket.)

(Zdenék Pezlar)
4 Keressétek meg az 6sszes olyan p, q primszampart, melyekre p > q és teljestil

p+q+1DUAkkt(p—1,9 —1) + 1) = 11pq.

Az Ikkt(a, b) kifejezés a és b egészek legkisebb k6zos tobbszorosét jeloli.
(Tomas Jurik)
5 Az ABCDE konvex dtszogben teljestilnek |*CBA| = |XADC|, |XACB| = |XEDA| és |XAED| = |«DCA]|. Bizo-
nyitsatok be, hogy CD || BE.
(Patrik Bak)
6 Egy pozitiv egész m szamra jelolje g(m) a legkisebb olyan k szamot, amelyre 1étezik k olyan mértani sorozat,
hogy m minden pozitiv oszt6ja szerepel legalabb az egyik mértani sorozatban. Hatarozzatok meg az 6sszes olyan

pozitiv egész n-t, melyre teljesiil g(n!) = g((n + 1)!). Oldjatok meg a feladatot, ha a megengedett sorozatok a)
kvociensei raciondlis szdmok, b) kvéciensei val6s szamok.

(Zdenék Pezlar)
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