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1 Keressétek meg az összes 𝑥2 + 𝑝𝑥 + 𝑞 alakban felı́rható 𝑓(𝑥) polinomot, ahol 𝑝, 𝑞 valós együtthatók, melyekre
teljesül 𝑓(𝑝) − 𝑞 = 𝑓(𝑞) − 𝑝 = 2.

(Jaroslav Sƽvrček)
2 Egy 3 × 3‑as táblázatot kitöltünk kilenc páronként különböző prı́mszámmal úgy, hogy minden sorösszegben és

oszlopösszegbenmegegyezzen az egyesek helyén szereplő számjegy. Mi a táblázatba ı́rt kilenc szám összegének
legkisebb lehetséges értéke?

(Tomáš Jurı́k, Tomáš Bárta)
3 Az 𝐴𝐵𝐶𝐷 téglalap 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐷, 𝐷𝐴 oldalain rendre felvesszük a 𝐾, 𝐿,𝑀, 𝑁 pontokat úgy, hogy 𝐾𝑀 ⟂ 𝐿𝑁. Bizo‑

nyı́tsátok be, hogy a 𝐾𝐿𝑀𝑁 négyszög oldalfelező pontjaiból álló négyszög területe nem kisebb, mint az 𝐴𝐵𝐶𝐷
négyszög területének egynegyede.

(Jaroslav Sƽvrček, Jaromı́r Sƽ imša)
4 Jelölje lnko(𝑎, 𝑏) a pozitıv́ egész 𝑎, 𝑏 számok legnagyobb közös osztóját és lkkt(𝑎, 𝑏) a legkisebb közös többszö‑

rösüket. Határozzátok meg az összes olyan pozitıv́ egész𝑚‑et, hogy teljesül

lnko(25,𝑚) + lkkt(26,𝑚 + 1) = 2027.

(Tomáš Jurı́k)
5 A 0, 1, 2, 3, 6 és 7 számjegyekből megalkotjuk az összes olyan hatjegyű számot, mely mind a hat számjegyet

tartalmazza, és mindegyiket felı́rjuk egy‑egy kártyára. Döntsétek el, hogy felosztható‑e az ı́gy kapott pakli hét
kupacra úgy, az adott kupacokban lévő kártyákon szereplő számok összege megegyezik. Döntéseteket indokol‑
játok meg.

(Jana Kopfová)
6 Jelölje𝑀 az 𝐴𝐵 alap középpontja az 𝐴𝐵𝐶𝐷 egyenlőszárú trapézban. Jelölje 𝐾 a 𝐷𝑀 egyenes és a trapéz köré ı́rt
𝑘 körvonal második metszéspontja és 𝑃 𝑘‑t 𝐾‑ban érintő egyenes és az 𝐴𝐵 egyenes metszéspontja.
a) Bizonyı́tsátok be, hogy 𝐶,𝑀, 𝐾, 𝑃 egy egyenesen fekszenek.
b) Bizonyı́tsátok be, hogy a 𝐵𝐷 egyenes érinti a 𝐵𝐶𝑃 köré ı́rt kört.

(Zdeněk Pezlar, Patrik Bak)
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