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61.roénik MO Zadania tloh ¢esko-polsko-slovenského stretnutia

(Sutaz sa konala 24.-27.6.2012.)

1. Pre dané kladné celé ¢islo n oznaéme 7(n) pocet kladnych delitelov ¢isla n a ¢(n) pocet
ktoré je niektoré z troch ¢isel n, 7(n), ¢(n) aritmetickym priemerom zvysnych dvoch.
(Peter Novotny)

2. Najdite vSetky funkcie f : R — R také, Ze rovnost

fla+fy) — fla) = (@ + f(y)* —2*
plati pre vSetky =,y € R. (Kamil Duszenko)

3. Dany je tetivovy Stvoruholnik ABC D s opisanou kruznicou w. Oznacéme postupne I, J, K
stredy kruznic vpisanych do trojuholnikov ABC, ACD, ABD. Nech F je stred obluka DB
kruznice w obsahujuceho bod A. Priamka EK pretina kruznicu w v bode F' (F # E). Dokéazte,
ze body C, F, I, J lezia na jednej kruZnici. (Kamil Duszenko)

4. Dany je pravouhly trojuholnik ABC s preponou AB a bod P leziaci vnutri kratsieho
oblika AC kruznice opisanej trojuholniku ABC'. Kolmica na priamku CP prechadzajaca
bodom C pretina priamky AP, BP postupne v bodoch K, L. DokaZte, Ze pomer obsahov
trojuholnikov BK L a AC'P nezévisi od polohy bodu P. (Tomés Jurik)

5. Mesto Mar del Plata ma tvar stvorca WSEN a je rozdelené 2(n + 1) ulicami na n x n
blokov, pricom n je dané parne ¢islo (ulice vedi aj po obvode stvorca). Kazdy blok mé rozmer
100 x 100 metrov. Vsetky ulice v Mar del Plata st jednosmerné, maja rovnaky smer v celej
svojej dlzke a susedné rovnobezné ulice maji vzdy opaény smer. Ulicou WS sa jazdi v smere
z W do S a ulicou WN sa jazdi z W do N. V bode W startuje polievacie auto. Chce sa
dostat do bodu E a poliaf pritom ¢o najviac ciest. Aka je dlzka najdlhsej trasy, ktort moze
prejst, ak po ziadnom 100-metrovom tseku nechce ist viac ako raz? (Na obrazku je pre n = 6
znazorneny plan mesta a jedna z moznych — nie vSak najdlhsich — tras polievacieho auta. Poz.
tiez http://goo.gl/maps/JAzD.) (Peter Novotny)

Obr. 1

6. Kladné realne ¢isla a, b, ¢, d spliaja podmienky
abed = 4, a? 4+ b+ 2 +d? = 10.

Urcte najvicsiu mozna hodnotu vyrazu ab + bc + cd + da. (Jan Mazak)



