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(Termin odovzdania: v pondelok 3. decembra 2012.)

1. Najdite vsetky dvojice prvocisel p, ¢, pre ktoré existuje prirodzené ¢islo a také, ze

pq a? +1

p+q a+1°

(Jan Mazak, Rébert Toth)

2. Dve kruznice k1(S7,71) a ko(S2,72) sa zvonka dotykaju a lezia vo stvorci ABC'D so
stranou a tak, ze ky se dotyka stran AD a C'D a ko sa dotyka stran BC' a C'D. Dokéazte,

ze aspon jeden z trojuholnikov AS1S5, B.S1S; méa obsah najviac %aQ. (Tomas Jurik)

3. Oznacme p(n) pocet vsetkych n-cifernych ¢isel zlozenych len z cifier 1, 2, 3, 4, 5,
v ktorych sa kazdé dve susedné cifry lisia aspon o 2. Dokazte, ze pre kazdé prirodzené
¢islo n plati

5-24" 1 <pn) <525

(Pavel Novotny)
4. Najdite vSetky funkcie f: R\ {0} — R také, ze pre vSetky nenulové ¢isla z, y plati

v flzy) + f(-y) =z f(2).
(Pavel Calabek)

5. Oznacme [ stred kruznice vpisanej trojuholniku ABC. Kruznica, ktord prechidza
vrcholom B a dotyka sa priamky AI v bode I, pretina strany AB, BC postupne
v bodoch P, (). Priese¢nik priamky QI so stranou AC oznac¢me R. Dokazte, ze plati

|AR| - |BQ| = |PI|*.
(Jaroslav Svréek)
6. V obore realnych cisel vyrieste stistavu rovnic

sin® z + cos?y = tg? z,

sin® y 4 cos? z = tg? ,
2

sin? z + cos? z = th Y.

(Pavel Calabek)



