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62.ro¢nik MO Zadania uloh domaceho kola kategorie B

(Termin odovzdania: v pondelok 14.janudra 2013.)

1. Urcte vsetky trojice (a, b, ¢) prirodzenych éisel, pre ktoré plati
2% 4 4% = 8°.
(Jaroslav Svréek)

2. V obore redlnych cisel rieste rovnicu
23+ (3v2 - 2)2® — (1 +V2)z — 14(vV2 - 1) =0,

ak viete, ze ma aspon jeden celociselny koren. Pripadné iracionalne korene zapiste
v jednoduchom tvare bez odmocnin z iracionalnych ¢isel. (Jaromir Simsa)

3. Nech V je priesec¢nik vysok ostrouhlého trojuholnika ABC'. Priamka C'V je spolo¢nou
doty¢nicou kruznic k a [, ktoré sa zvonka dotykaju v bode V' a pritom kazda z nich
prechadza jednym z vrcholov A a B. Ich priese¢niky s vnutrami stran AC a BC' ozna¢me
P a Q). Dokéazte, ze polpriamka V' C je osou uhla PV Q a ze body A, B, P, (Q lezia na
jednej kruznici. (Jaroslav Svréek)

4. Najdite najmensiu hodnotu zlomku

n3 —10n% +17n — 4
n2—10n+18 ’

V(n) =

pricom n je lubovolné prirodzené ¢islo vécsie ako 2. (Vojtech Balint)

5. V rovine je dand tsecka AB. Pre Iubovolny bod X tejto roviny, ktory je rozny od
A aj B, oznaéme X4, resp. Xp obraz bodu A, resp. B v osovej simernosti podla
priamky X B, resp. X A. Najdite vsetky také body X, ktoré spolu s bodmi X4, Xp
tvoria vrcholy rovnostranného trojuholnika. (Pavel Calabek)

6. Je dané prirodzené ¢islo k < 12. Vo vrcholoch pravidelného 12-uholnika st napisané
¢isla 1,2,...,12 (ako na ciferniku hodin). V jednom kroku mozeme bud vymenit
niektoré dve protilahlé ¢isla, alebo zvolit Tubovolnych k susednych vrcholov a v nich
krokov mozno dostat vSetkych 12 ¢isel rovnakych. Dokéazte, ze T'(2) neplati, T'(5)
plati, a rozhodnite o platnosti 7'(3). (Jan Mazak)



