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(SutaZ sa konala 12.-18.7. 2005.)

1. Na stranich rovnostranného trojuholnika ABC' je zvolenych Sest bodov: body A,
As na strane BC, body Bj, By na strane CA a body C7, Cy na strane AB. Tieto
body st vrcholmi konvexného Sestuholnika A1 As B1 BoC1C5 s rovnako dlhymi stranami.
Dokéazte, ze priamky A; By, B1Cy a C1 Ay sa pretinaju v jednom bode.  (Rumunsko)

2. Nech ay,as,... je postupnost celych ¢isel s nekoneénym pocétom kladnych élenov
a s nekonecnym poctom zapornych clenov. Predpokladajme, ze pre kazdé prirodzené
¢islo n ¢isla aq,as,... ,a, po deleni ¢islom n davaja n roznych zvyskov. Dokazte, ze
kazdé celé ¢islo sa v postupnosti vyskytuje prave raz. (Holandsko)

3. Nech z, y a z st kladné redlne ¢isla také, ze xyz = 1. Dokéazte, ze

5_ .2 5_,2 5_ .2
x> - Yy’ —y z°—z > 0.

x5+y2+z2+y5+z2+x2 +z5+x2—l—y2 -

(Juzna Korea)
4. Uvazujme postupnost ai,as, ... definovani vztahom
4 =2 +3"+6"—1 (n=1,2,...).

Urcte vsetky kladné celé ¢isla, ktoré st nesudelitelné s kazdym ¢lenom postupnosti.
(Polsko)

5. Nech ABCD je dany konvexny $tvoruholnik s rovnako dlhymi stranami BC a AD,
ktoré nie st rovnobezné. Nech body F a F' lezia postupne vnutri stran BC' a AD tak, ze
|BE| = |DF|. Priamky AC' a BD sa pretinaju v bode P, priamky BD a EF v bode Q,
priamky EFF a AC v bode R. Uvazujme vSetky trojuholniky PQ R urcené meniacou sa
polohou bodov E a F'. Ukazte, ze kruznice opisané tymto trojuholnikom majt spolo¢ny
bod rézny od P. (Polsko)

6. V matematickej sttazi bolo sutaziacim zadanych 6 uloh. Kazda dvojicu tloh vyriesili
viac ako 2/5 sutaziacich. Nikto nevyriesil vSetkych 6 tloh. Dokézte, ze prave 5 tloh
vyriesili aspon dvaja sutaziaci. (Rumunsko)



