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62.ro¢nik MO Zadania tuloh celostatneho kola kategorie A

(SutaZ sa konala 17. -20. 3. 2013.)

1. Najdite vSetky dvojice celych ¢isel a, b, pre ktoré plati rovnost

a2 +1 a—1

22 -3 2—1°

(Pavel Novotny)

2. Kazdy zo zbojnikov v n-¢lennej druzine (n = 3) nazbijal uréity pocet minci.
Vsetkych nazbijanych minci bolo 100n. Zbojnici sa rozhodli podelif korist nasledujicim
sposobom: v kazdom kroku da jeden zo zbojnikov po jednej minci inym dvom. Najdite
vSetky prirodzené ¢isla n = 3, pre ktoré po koneénom pocte krokov moze mat kazdy
zbojnik 100 minci bez ohladu na to, kolko minci jednotlivi zbojnici nazbijali.

(Jan Mazak)

3. V rovnobezniku ABCD so stredom S ozna¢me O stred kruznice vpisanej trojuhol-
niku ABD a T bod jej dotyku s uhloprieckou BD. Dokézte, ze priamky OS a CT st
rovnobezné. (Jaromir Sims3a)

4. Na tabuli je napisané v desiatkovej sustave celé kladné ¢islo N. Ak nie je jednociferné,
zotrieme jeho poslednu cifru ¢ a c¢islo m, ktoré na tabuli ostane, nahradime c¢islom
|m — 3¢|. (Ak napriklad bolo na tabuli ¢islo N = 1204, po tprave tam bude 120 —
—3 -4 =108.) Najdite vsetky prirodzené ¢isla N, z ktorych opakovanim opisanej tpravy

nakoniec dostaneme ¢islo 0. (Peter Novotny)

5. Dany je rovnobeznik ABC'D taky, ze paty K, L kolmic spustenych z bodu D postupne
na strany AB, BC' su ich vnatornymi bodmi. Dokézte, ze KL || AC prave vtedy, ked

|{BCA|+ |£{ABD| = |[{BDA| + |{ACD|.
(Jan Mazak)

6. Najdite vsetky kladné redlne ¢isla p také, ze

\/a2+p62—|—\/b2+pa22a+b+(p—l)\/%

plati pre Iubovolnt dvojicu kladnych realnych éisel a, b. (Jaromir Sims3a)



