skmo.sk

2012/2013
62.ro¢nik MO Zadania uloh krajského kola kategorie B

(Sutaz sa konala v utorok 9. aprila 20183.)

1. Pre Tubovolné realne ¢isla k # +1, p # 0 a ¢ dokézte tvrdenie: Rovnica
z? + pr+q=0

ma v obore redlnych ¢isel dva korene, z ktorych jeden je k-nasobkom druhého, prave
vtedy, ked plati kp? = (k + 1)2q. (Jaromir Sims3a)

2. Obec mé 100 obyvatelov. Vieme, Ze kazdy z nich ma v obci préave troch znamych.
(Znamosti st vzajomné.)
a) Dokézte, ze v obci existuje skupina 25 o0sdb, medzi ktorymi sa ziadne dve
nepoznaju.
b) N&jdite najmensie prirodzené ¢islo n s vlastnostou, ze v Tubovolnej skupine
n osdb kazdej takej obce existuje dvojica znamych.
(Jan Mazak)

3. Urcte vSetky trojice (a, b, c) celych kladnych ¢isel, pre ktoré plati
2a—|—2b—|—1 + 40, + 16b — 40.
(Jaroslav Svréek)
4. V rovine st dané kruznice m, n, ktoré sa pretinaju v bodoch K, L. Dotyc¢nica
v bode K ku kruznici m pretina kruznicu n v bode A # K, dotyc¢nica v bode L ku
kruznici n pretina kruznicu m v bode C' # K. Bod B # L je priesec¢nik priamky AL

s kruznicou m a bod D # K je priesecnik priamky C'K s kruznicou n. Dokazte, ze
stvoruholnik ABCD je rovnobeznik. (Pavel Leischner)



