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59. ro¢nik MO Zadania uloh krajského kola kategorie A

(SutaZ sa konala v utorok 19. janudra 2010.)

1. Dokéazte, ze rovnica 22 + p|z| = gz — 1 s redlnymi parametrami p, ¢ ma v obore
realnych ¢isel Styri rieSenia prave vtedy, ked plati p + |¢| +2 < 0. (Jaromir Simsa)

2. Dany je rovnobeznik ABC'D s tupym uhlom ABC'. Na jeho uhlopriecke AC' v polro-
vine BDC zvolme bod P tak, aby platilo |[{ BPD| = |£ABC|. Dokazte, ze priamka C'D
je doty¢nicou ku kruznici opisanej trojuholniku BC P préave vtedy, ked tse¢ky AB a BD
st zhodné. (Jaroslav Svréek)

3. Urcte vsetky celé kladné cisla m, n také, ze n deli 2m — 1 a m deli 2n — 1.
(Tomés Szaniszlo)

4. V Tubovolnom trojuholniku ABC oznaéme O stred kruznice vpisanej, P stred
kruznice pripisanej ku strane BC' a D priesecnik osi uhla C'AB so stranou BC'. Dokazte,

ze plati
2 1 1

4D| ~ 40| T AP

(Kruznica pripisana ku strane BC' je taka kruznica, ktora sa dotyka jednak strany BC,
jednak oboch polpriamok opac¢nych k polpriamkam BA a C'A.) (Pavel Leischner)



