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62. roénik MO Zadania tloh ¢esko-polsko-slovenského stretnutia juniorov

(Sdtaz sa konala 13.-16. 5. 2013.)
Stutaz jednotlivcov:

I-1. Uréte vietky dvojice celjch éisel (x,%) splhajicich rovnost

Vo= Vit vi= v
(..

I-2. Kazdé kladné celé ¢islo chceme natrief nacerveno alebo nazeleno, pricom musia byt splnené nasle-
dujtiice podmienky:
e Nech n je lubovolné éervené ¢islo. Sucet lubovolnych n (nie nutne réznych) éervengch ¢isel je Cerveny.
e Nech m je Tubovolné zelené ¢islo. Stcet Tubovolnych m (nie nutne réznych) zelenych ¢isel je zeleny.
Urcte vSetky také ofarbenia. (...)

I-3. Pituholnik ABCDE je vpisany do kruznice a plati |[AB| = |[BC| = |CD|. Usetky AC' a BE sa
pretinaju v bode K, tse¢ky AD a CE sa pretinaju v bode L. Dokazte, ze |AK| = |KL|. (-.)

I-4. Najdite najvécsie dvojciferné ¢islo d s nasledujticou vlastnostou: pre kazdé Sestciferné ¢islo aabbee
plati, Ze ¢islo d je delitelom ¢isla aabbee prave vtedy, ked d je delitefom trojciferného ¢isla abe. (...)

I-5. Nech M je stred strany AB v ostrouhlom trojuholniku ABC'. Pre lubovolny bod P vnitri tsecky AB
oznacime postupne S; a Sy stredy kruznic opisanych trojuholnikom APC a BPC'. Dokazte, ze stred
usecky S1.52 lezi na osi usecky CM. (Jan Mazsk)

Stutaz druzstiev:

T-1. Rozhodnite, ¢i existuje nekonecne vela prvoéisel p, ktoré maji nasobok v tvare n?+n+1 pre nejaké
prirodzené ¢islo n. (Jan Mazdk)

T-2. Najdite vsetky prirodzené &isla n také, Ze sucet troch najvicsich delitelov éisla n je 1457.
(Pavel Novotny)

T-3. W pewnej grupie jest n = 5 oséb, przy czym kazde dwie osoby, ktdre sie nie znaja, maja dokladnie
jednego wspdlnego znajomego oraz zadna osoba nie zna wszystkich pozostatych. Udowodnij, ze mozna 5
sposréd danych n oséb usadzié przy okraglym stole tak, aby kazda z nich siedziala pomiedzy swoimi

a) znajomymi,

b) nieznajomymi. (-..)

T-4. W czworokacie wypukltym ABCD
ADAB = LABC = £BCD > 90°.

Okrag opisany na tréjkacie ABC' przecina boki AD i C'D odpowiednio w punktach K i L, réznych od
wierzcholtkéw czworokata. Odcinki AL i C K przecinaja sie w punkcie P. Udowodnij, ze L ADB = A PDC.

(...)

T-5. Necht a, b, ¢ jsou kladna redlna ¢isla, pro néz plati ab + ac + bc 2 a + b + ¢. Dokazte, Ze

a+b+c23.

(...)

T-6. V roviné je dan ¢tverec ABCD, kde |AB| = a. Uréete nejmensi moznou hodnotu poloméru tii
shodnych kruhii, pomoci nichZ je mozno pokryt dany ¢tverec. (-..)



