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62. ro¢énik MO Zadania tloh ¢esko-polsko-slovenského stretnutia

(Sutaz sa konala 23.—-26. 6. 2013.)

1. Dany je tetivovy Stvoruholnik ABC D, pricom |BC| = |CD|. Nech w je kruznica so stredom C'
dotykajuca sa strany BD. Ozna¢me [ stred kruZnice vpisanej trojuholniku ABD. Dokézte, Ze

priamka prechadzajica bodom I, ktord je rovnobezna s AB, sa dotyka kruzZnice w.
(Kamil Duszenko)

2. Dokézte, ze pre kazdé redlne ¢islo x > 0 a kazdé celé c¢islo n > 0 plati
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(Kamil Duszenko)

3. Pre kazdé racionalne ¢islo r uvazujme tvrdenie: Ak z je redlne éislo také, ze éisla x2 — ra
a x> — rz si obe racionalne, tak x je tieZ racionalne.
a) Dokéazte tvrdenie pre r = % aprer = 0.
b) Nech p, g st rozne neparne prvocisla také, ze 3p < 4q. Dokézte, ze tvrdenie pre r = %
neplati.
(Jaromir Simsa)

4. Nech a, b st celé ¢isla, pricom b nie je druhou mocninou celého ¢&isla. Dokézte, Ze 22 +ax +b
moze byt druhou mocninou celého éisla len pre koneéne vela celo¢iselnych hodnét x.
(Martin Pandk)

5. Trojuholnikova siet rozdeluje rovnostranny trojuholnik so stranou dizky n na n? trojuhol-
nikovych buniek (obr.1). Niektoré bunky su infikované. Bunka, ktoréd zatial nie je infikovana,
sa infikuje, ak susedi (stranou) s aspon dvoma uz infikovanymi bunkami. Uréte pre n = 12
najmensi mozny pocet na zaciatku infikovanych buniek, pri ktorom je mozné, Ze po ¢ase budu
infikované vsetky bunky povodného trojuholnika. (Radek Horensky)
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Obr. 1

6. Dany je trojuholnik ABC' a jemu opisané kruznica. Bod P je stredom oblika BAC. KruZnica
s priemerom C'P pretina os uhla BAC v bodoch K, L (JAK| < |AL|). Bod M je obrazom bodu
L v osovej stmernosti podla priamky BC'. Dokézte, ze kruznica opisané trojuholniku BK M
prechadza stredom tsecky BC. (Dominik Burek, Tomasz Ciesla)



